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PHẢN A. CÂU HỎI 


Dạng 1. Tìm cực trị của hàm sô dựa vào bảng biên thiên, đồ thị của hàm số đó 


(MP 105 BGD&ĐÐT NĂM 2017) Cho hàm số UJ=ƒ (x) có bảng biến thiên như sau 





x|—mœ ũ +7 +ủc 
LẾ ~ a — ũ + 
2 
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Mệnh đê nào dưới đây đúng? 
A. Hàm số đạt cực tiểu tại x=—5 B. Hàm sô có bốn điểm cực trị 
C. Hàm số đạt cực tiểu tại x =2 D. Hàm số không có cực đại 


Câu2. (ĐÈ THAM KHẢO BGD&ĐT NĂM 2018-2019) Cho hàm sô y = ƒ (x) có bảng biên thiên như 


Sau 





Giá trị cực đại của hàm số đã cho bằng 
Á. 5 B. 2 C. 0 D. 1 


Câu3. (Mã đề 104 BGD&ĐT NĂM 2018) Cho hàm số có đô thị như hình vẽ bên. Số điểm cực trị của 


hàm sô đã cho là: 


— 





A. 3 B.l ˆC.2 D. 0 


Câu4. (MÃ ĐÈ 110 BGD&ĐT NĂM 2017) Cho hàm sô y= ƒ (x) có bảng biên thiên như sau 





Tìm giá trị cực đại V¿„; và giả trỊ cực tiểu Ty; của hàm số đã cho. 
Á. y=2 và yey=0 B. yœ =3 và yer =0 
C. ye =3 và yey =—2 D. yep =~2 và Vey =2 
Câu 5. (Mã 103 - BGD - 2019) Cho hàm sô ƒ(x) có bảng biến thiên như sau: 


X —œ 1 3 + 





Hàm sô đạt cực đại tại: 
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Âu. 1 ==.. B. x=3. ŒC. x=l. D.x=2. 


Câuó.  (MĐ 103 BGD&ĐT NĂM 2017-2018) Cho hàm sô y= ax! +bx”+ec (a, b, ce]R) có đồ thị như 


hình vẽ bên. 











Y 
b n 
Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 
A. 3 B. 0 Œ. l D. 2 
Câu7. (Mã 102- BGD - 2019) Cho hàm số ƒ (x) có bảng biến thiên như sau: 
_#1(x) _ 0 * 0 _ 
¡JJ{*x) 








HH: THNT THnH HN NHƠN HINH HN HH HH ĐH HH HH HẦU ĐH HH HH HH ĐH HH NHƠN HN HƠI HH ĐH HH HH HH DHẢ HHƠI HN HH ĐH HƠI ĐH HN HƠI HH HN HH HH HH DHH HH HH HH DI NHƠN ĐH HN HƠI HH DEN HHẾI HH HH ĐH NHƠN HH HƠN HH NHƠN ĐH DEN HHH HHH HH ĐEN GEN HE 


A. x=-2. B. x=3. . =1. D.x=2. 
Câu 8. (MÃ ĐÈ 123 BGD&DT NĂM 2017) Cho hàm sô  = ƒ(+) có bảng biến thiên như sau 








š `. << 


Mệnh đê nào dưới đây sai 





A. Hàm sô có giá trị cực đại băng 5 B. Hàm sô có hai điêm cực tiêu 
Œ. Hàm sô có giá trị cực đại băng Ö D. Hàm sô có ba điêm cực trị 


Câu 9. (Mã đề 104 - BGD - 2019) Cho hàm số ƒ(x) có bảng biến thiên như sau: 





Hàm sô đã cho đạt cực tiêu tại 
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Á. x=2. B. x=-2. É. 5=I. D. x=3. 


Câu 10. (Mã đề 102 BGD&ĐT NĂM 2018) Cho hàm số y= ax` +bx” +cx+đ (a,b,c,d elR) có đô thị 


như hình vẽ bên. Sô điêm cực trỊ của hàm sô này là 





A. 3 B. 2 C. 0 D. l 
Câu II. (Mã đề 104 - BGD - 2019) Cho hàm số y = ƒ{(x) có bảng biến thiên như sau: 





Hỏi hàm sô nghịch biên trên khoảng nào sau đây? 


A. (0;]). B. (l;+œ). C. (—1;0). D. (0;+e) 


Câu 12. (Mã đề 101 - BGD - 2019) Cho hàm số ƒ(%) có bảng biến thiên như sau: 


+œ 


!-2 


X ~œ -] 
Ƒ(x) _ ũ + ũ & 
+. - l 
#0 
4 3 ` -v 
Hàm số đã cho đạt cực tiểu tại 
Á. x=_—]. B. x-=-—3. É. .=... D. x-=I. 


Câu 13. (Mã đề 101 BGD&ĐT NĂM 2018) Cho hàm sô y=ax`+bx” +cx+d(a,b,c,d c R) có đồ thị 


như hình vẽ bên. Sô điểm cực trị của hàm sô đã cho là 
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Câu 14. 


Câu 15. 


Câu 16. 


Câu 17. 


Câu 18. 


Câu 19. 


Âu 2 B. 0 Ñ.o D. l 


(ĐÈ THAM KHẢO BGD & ĐT 2018) Cho hàm sô y= ƒ (x) có bảng biến thiên như sau 





x | —œ Ũ 2 + 
y — 0 ~ 0 — 
+ 5 
_ “. œ^=— 
l —ữ 
Hàm số đạt cực đại tại điểm 
AÁ.x=l B.x-=0 Œ.x=5 1). .z=2 


Cho hàm số „= ƒ (x) xác định, liên tục trên đoạn |~2: 2| và có đô thị là đường cong trong hình vẽ 


bên. Hàm số ƒ'(x) đạt cực đại tại điểm nào dưới đây 





À. ==2. D.x=2 


Dạng 2. Tìm cực trị của hàm số khi biết y, y' 








(ĐÈ MINH HỌA GBD&ĐT NĂM 2017) Tìm giá trị cực đại Ycạ của hảm sô y=x°—3x+2. 
A. Yœ =-Ï B. yq =4 C. y¿¿ =Í D. y¿¿ =0 
: ¬ 2x+3 „, A nã 
(MD 104 BGD&DT NAM 2017) Hàm sô y = có bao nhiêu điêm cực trỊ? 
X.T 
A.I B. 3 Œ. 0 D. 2 
, x+3 ) 
Cho hàm sô y= . Mệnh đê nào dưới đây đúng? 
x+ 
A. Cực tiêu của hàm sô băng —3 B. Cực tiêu của hàm số bằng Ì 
C. Cực tiểu của hàm số băng —6 D. Cực tiểu của hàm sô băng 2 
(ĐÈ THAM KHẢO BGD&ĐT NĂM 2018-2019) Cho hàm số f(x) có đạo hàm 
f'{x)= x(x- 1)(x+ 2), Vxe H. Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 
A. 1 B. 3 Œ. 2 D. 5 
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Câu 20. 


Câu 21. 


Câu 22. 


Câu 23. 


Câu 24. 


Câu 25. 


Câu 26. 


Câu 27. 


Câu 28. 


Câu 29. 


Câu 30. 


(Mã đề 101 - BGD - 2019) Cho hàm số ƒ(x) có đạo hàm ƒ'(x) =x(x+2) ,VxelR Số điểm cực 


trị của hàm số đã cho là 
A. 2. B. 1. Œ. 0. D. 3. 


(Mã 103 - BGD - 2019) Cho hàm số ƒ(x) có đạo hàm ƒ*'(x)= x(x-1)“, Vxe 8. Số điểm cực 
trị của hàm số đã cho là 

A. 2. B. 0. C. l. D. 3. 

(Mã đề 104 - BGD - 2019) Cho hàm số / (x) có đạo hàm ƒ*(x)= x(x+1}, VxeR. Số điểm 


cực trị của hàm sô đã cho là 
A. Ì. B. 2. C. 3. D. 0. 


(Mã 102 - BGD - 2019) Cho hàm số y„= ƒ(x) có đạo hàm ƒ (x)=x(x—2)“, VxelR. Số điểm 
cực trị của hàm sô đã cho là 
A. 0. B. 3. (cóc D. l. 


(THPT LỄ QUÝ ĐÔN ĐÀ NÀNG NĂM 2018-2019) Cho hàm số ƒ(x) có đạo hàm 
Z#'{z)=xÍ- x) (3- x)} (x— 2) với mọi x€]R. Điểm cực tiểu của hàm số đã cho là 

Á.x=2. B.x=3. Œ. x=0. D. x=I. 

(THPT CHUYỂN SƠN LA NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số ƒ{(x) có đạo hàm 
#4) =x lễ — 1)(x — 2),Vx clR. Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 

A. l1. B. 3. D. 2. 

(ĐỂ 04 VTED NĂM 20182019) Hàm số y=ƒ/(x) có đạo hàm 
#{x) = (x—1)(x-2)...(x— 2019) , VxeR. Hàm số y= ƒ(z) có tật cả bao nhiêu điểm cực tiêu? 
A. 1006 B. 1010 Œ. 1009 D. 1011 

(SỞ GD&ĐT BÁC GIANG NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm sô Ƒ'(x) là một nguyên hàm 
của hàm số #(z)=2019" (x -4)(# —3x+ 2). Khi đó số điểm cực trị của hàm số F(z) là 

A. 9. B. 4. L.ó. D. 2. 

Đô thị hàm sô „=—x`+3x có điểm cực tiểu là: 

A. (-1;—2). B. (1;0). Œ. (1;—2). D. (—1;0). 

(THPT YÊN PHONG 1 BẮC NINH NĂM HỌC 2018-2019 LÀN 2) Hàm số ƒ (x) có đạo hàm 
#{xz)=x (x+l)(x- 2) , VxelR.Hỏi ƒ(x) có bao nhiêu điểm cực đại? 

A.2. B. 0. C. 1. D. 3. 

(CHUYÊN HÙNG VƯƠNG GIA LAI NĂM 2018-2019 LẦN 01) Điểm cực đại của đô thị hàm 


sô y=x`—6x”+9x có tông hoành độ và tung độ bằng 
B. 1. “..». D. —1. 
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Câu 31. 


Câu 32. 


Câu 343. 


Câu 34. 


Câu 35. 


Câu 36. 


Câu 37. 


Câu 38. 


Câu 39. 


Câu 40. 


Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 








(THPT CHUYỀN VĨNH PHÚC NẮM 2018-2019 LÀN 02) Tìm giá trị cực tiêu y„„ của hàm số 
=—Y +3x—4. 
A. Wy =—Ô B. y„7=_—Ì C. Dạ n2 D. y„„ =] 

(THPT CÙ HUY CẬN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số /ƒ{x)có đạo hàm là 
ƒ{z)=xz(z-1)(z+ 2) VxcR. Số điểm cực trị của hàm số là? 
A. 9. B. 2. C. l1. D. 3. 

(THPT CÙ HUY CẬN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Giá trị cực tiểu y.„ của hàm số 
y=x —3x⁄ +4 là: 
A. y„=0. B. y.„ =3. C. y.„ =2. D. y.„=4. 

(SỞ GD&ĐT BÌNH PHƯỚC NĂM 2018-2019 LẦN 01) Cho hàm số /ƒ(x) có đạo hàm 
#{z)= (x-1)(x-2} (x-3} (=4) , VxelR. Sô điểm cực trị của hàm số đã cho là 
A. 3 B. 5 +” D. 4 

(LIÊN TRƯỜNG THPT TP VINH NGHỆ AN NĂM 2018-2019) Đồ thị hàm số y=x”—x” +] 
có bao nhiêu điểm cực trị có tung độ là số dương? 
A. 3. B. 1. Œ. 2. D. 0. 

(HSG BẮC NINH NĂM 2018-2019) Hàm số nào dưới đây không có cực trị? 

2 =— 
À.y=” Bb= Bẽ : C. y=x -2x+l D. y=_—x ` +x+l 
X x+I 

(THPT GIA LỘC HẢÁI DƯƠNG NĂM 2018-2019 LẦN 01) Cho hàm số ƒ(x) có đạo hàm 
#{x)=x(x-1)(x- 2) ,vxelR. Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 

A. 3. B. 2. CÔ. d1. D. 3. 

(THPT BA ĐÌNH NĂM 2018-2019 LÀN 02) Cho hàm số y=ƒ(x) có đạo hàm 
#{z)=(%x- 2)\(x -3)(x! -9). Số điểm cực trị của hàm số y= ƒ(x) là 

A. 3. B. 4. “có. D. 1. 

(THPT BA ĐÌNH NĂM 2018-2019 LÀN 02) Cho hàm số y = x?—2x” +1. Xét các mệnh đề sau 
đây 

l) Hàm số có 3 điểm cực trị. 

2) Hàm số đông biến trên các khoảng (-—1: 0) x (;+œ) 

3) Hàm số có I điểm cực trị. 

4) Hàm số nghịch biến trên các khoảng (—œ;—I); (0;1). 

Có bao nhiêu mệnh đề đúng trong bốn mệnh đề trên? 

A. 2. B. 1. C. 4. D. 3. 

(THPT BA ĐÌNH NĂM 2018-2019 LÀN 02) Tìm giá trị cực đại của hàm số y= x`—3x”—2. 


Á. -2. B. 0. (có. D. 1. 
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Câu 4I. 


Câu 42. 


Câu 443. 


Câu 44. 


Câu 45. 


Câu 46. 


Câu 47. 


Câu 48. 


Câu 49. 


Câu §W0. 


(THCS - THPT NGUYÊN KHUYẾN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Nếu hàm số /ƒ(x) có đạo hàm 
là ƒ'{x)=x (x— 2)(x —x— 2) (x+ Ỷ thì tông các điểm cực trị của hàm số ƒ(x) băng 
Á. —]. B. 2. Œ. 1. D.0. 


(THCS - THPT NGUYÊN KHUYÈN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Hàm số 
y= xi cà - xi —3x+ 2019mm (m c R) đạt cực tiểu tại điểm: 


Â. =3. B. x=-—3. c. =sI. D. x=-—]. 


(THCS - THPT NGUYÊN KHUYÊN NẮM 2018-2019 LÀN 01) Điểm cực đại của đô thị hàm 
sô y=-x`+3x+1 là: 


A. M(-I;-I). B. X(0;1). C. P(2:-1). D. Ó(1:3). 

(SỞ GD&ĐÐT NINH BÌNH LÀN 01 NĂM 2018-2019) Hàm số y = sx +x?—3x + l đạt cực tiểu 
tại điểm 

Á. x=-—]. By =I, “ '. =-.. D. x=3. 

(THPT SƠN TÂY HÀ NỘI NĂM 2018-2019 LÀN 01) Tim số điểm cực trí cua ham số 
y=x —2x. 

A.2. B.4. C. 3. D. 1. 

(THPT CHUYỂN QUANG TRUNG BÌNH PHƯỚC NẮM 2018-2019 LẦN 01) Điểm cực tiểu 


của đô thị hàm sô y=—x ` +x“+5x—5 là 


A. (~l;—8) B. (0:5) C. K3) D. (I;0) 


(THPT CHUYÊN QUANG TRUNG BÌNH PHƯỚC NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số 
y= ƒ(z) có đạo hàm ƒ'(x)= xz + 2x) (x -2)Wx clR. Số điểm cực trị của hàm số là 
A. 4 B. l Œ. 2 D. 3 
Hàm sô nào trong bôn hàm số được liệt kê dưới đây không có cực trỊ? 
2X=3 


= B. y=x'. C. y=-x +x. D. y=lx+2l. 
x+2 





(THPT CHUYỂN LAM SƠN THANH HÓA NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số y= ƒ (x) 
có đạo hàm trên R và ƒ”(x)=(x—1)(x -2} (x+3). Số điểm cực trị của hàm số đã cho là: 


A. 3 B.I Œ. 0 D. 2 


Dạng 3. Tìm m để hàm số đạt cực trị tại x = x0 


(MÃ ĐÈ 110 BGD&ĐT NĂM 2017) Tìm giá trị thực của tham sô 7 để hàm số 
y=.x ma +(mẺ =4)x+3 đạt cực đại tại x = 3. 
Á. m=-—] B. m—7 Ô.ñ= D.z=l 
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Câu 51. 


Câu ®2. 


Câu %3. 


Câu 44. 


Câu 55. 


Câu §ó6. 


Câu §?7. 


Câu 58. 


Câu 59. 


Câu 60. 


Câu 61. 


(CHUYỂN HẠ LONG NĂM 2018-2019 LẦN 02) Tìm ø„ để hàm số y= x` -2mx? +mx +1 đạt 
cực tiểu tại x = Ï 
A. không tôn tại 7. B. m = +I1. €C. m=]. D. m e{1;2}. 


(THPT ĐOÀN THƯỢNG - HÁI DƯƠNG - 2018 2019) Tìm các giá trị thực của tham sô m để 
hàm sô y " —mx” +(m” -4)x+3 đạt cực đại tại x=3. 
Á. m=l,m =5. B. m=5. ŒC. z„z=]. D.zz=-—]1. 


(PEN I- THẦY LÊ ANH TUẦN - ĐỀ 3 - NĂM 2019) Tìm tất cả các giá trị của tham sô 7 để 


hàm sô y= xÌ—3x” +mx+l đạt cực tiêu tại x=2. 


A.m =0. B. „>4. Œ. 0<m<4. D. 0<m<4. 

(THPT AN LÃO HẢÁI PHÒNG NĂM 2018-2019 LẦN 02) Có bao nhiêu số thực mm để hàm số 
y " —mxˆ +(mÏ —m+1)x+l đạt cực đại tại x=]. 

A. 0 B. 2 ˆ.: D. 5 

(Mã đề 102 BGD&ĐT NĂM 2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ứ để hàm số 
y=x*+(m—])x`—(m` —]l)x”° +1 đạt cực tiêu tại x=0? 

A. 3 B. 2 C. Vô số D. I 

(Mã đề 101 BGD&ĐT NĂM 2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ứø để hàm số 
=nÀ +(m—2)x` -(mỉ -4)z +1 đạt cực tiểu tại x=02 

A. Vô số B. 3 C. 5 D. 4 

(Mã đề 104 BGD&ĐT NĂM 2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số để hàm số 
vy=x +(m~—3)x` -(mỉ _9)x +1 đạt cực tiểu tại x=0? 

A. 6 B. Vô số C. 4 D. 7 

(MĐ 103 BGD&ĐT NĂM 2017-2018) Co bao nhiêu gia tri nguyên cua tham số 7 để ham số 


y=x +(m—4)x -(mỉ -16)x” +1 đạt cực tiểu tại x=0. 


A. 8 B. Vô số C. 7 D. 9 


(KTNL GIA BÌNH NĂM 2018-2019) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m đề hàm số 
y=x”+(m—5)x +(mˆ -25)x°+1 đạt cực đại tại x=02 

A. 8 B. 9 C. Vô số D. 10 

Tìm tất cả tham số thực ø để hàm số y= (m—1)x' -(mỉ — 2)x” +2019 đạt cực tiêu tại x=—] 


A.7m=0. B. m=-—2. €. m=]. D.m=2. 

(CHUYÊN TRẢN PHÙ HÁI PHÒNG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Cho hàm số y= ƒ(x) xác 
: ) 

định trên tập sô thực R_ và có đạo hàm ƒ '(x) = (x~sinx)(x~m~3)|x~v9—m” | VxelR (m là 


tham số). Có bao nhiêu giá trị nguyên của 7 để hàm số y„= ƒ (x) đạt cực tiểu tại x=0? 


A. 6 B. 7 6= D. 4 
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Câu 62. 


Câu 63. 


Câu 64. 


Câu 65. 


Câu 66. 


Câu 67. 


Câu 68. 


Câu 69. 


Câu 710. 


Dạng 4. Tìm m đề hàm sô có n cực trị 


(ĐÈ THAM KHẢO BGD&ĐT NĂM 2017) Tìm tất cả các giá trị thực của tham số 7z để hàm số 
y= (m—1)x' —2(m—3)x +l không có cực đại? 

A. l<m<3 B. z<I Œ. m>] D.1<mm<3 

(MĐ 104 BGD&DT NÁM 2017) Tim tất ca cac gia tri thực cua tham số m để đồ thi cua ham số 
y=x`-3mxˆ +4m` co hai điểm cực tị 4 va Z sao cho tam giac Ø4 co diên tích băng 4 vơi 
QO la gốc tọa độ. 

A. m+z0 


| | 
ỨH—=———; II ——— 
{2 4/2 
ŒC.7m=—l];m=] D. „z=] 
(THPT HÙNG VƯƠNG BÌNH PHƯỚC NĂM 2018-2019 LÀN 01) Tìm tất cả các giá trị của 


H hs h4 X : ¬- . 
tham sô 7z đê hàm sô y = =- +7nxˆ — 2mx +1 có hai điêm cực trị. 


b2) 

A. 0<m<2. B. 7m >2. Œ.m>0. D. ' : 

m <0 
(THPT BA ĐÌNH NĂM 2018-2019 LÀN 02) Tìm tất cả các giá trị của tham số 7z để hàm số 
y=x -3xˆ +2mx+m có cực đại và cực tiểu? 
Âm sa Ñ Da 

2 % % ) 

(THPT CHUYÊỀN BẮC GIANG NAM 2018-2019 LÀN 01) Tập hợp các giá trị của để hàm 


số v= và —mxˆ +(m+2)x+l có hai cực trị là: 
A. (-s;-1|t2|2;+©)  B.(-œ;-l)t(2+œ) C. (-1;2) D. |-1;2| 
(THPT QUYNH LƯU 3 NGHỆ AN NĂM 2018-2019) Cho hàm số y =mx”—x” +1. Tập hợp 


các sô thực 7z để hàm số đã cho có đúng một điểm cực trị là 
A. (0;+©). B. (—=;0]. C. [0;+œ). D. (—=;0). 


(THPT - YÊN ĐỊNH THANH HÓA 2018 2019- LẦN 2) Cho hàm số y= mx?+(2m+1)x” +1. 
Tìm tất cả các 1á trị thực của tham số m để hàm sô có đúng một điểm cực tiêu. 

A. Không tôn tạ m.  B. m>0. . mà—— D. =s<m<0, 

(CỤM LIÊN TRƯỜNG HẢI PHÒNG NĂM 2018-2019) Tìm số các giá trị nguyên của tham số 
m để hàm số y = xŸ +2|m? —m —6)z +-mm—1có ba điểm cực trị. 


A. 6. B. 5. C. 4. D. 3. 


(THCS - THPT NGUYÊN KHUYÈN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Hàm số 
y=m>x° +(m—])x”+1—2m có một điểm cực trị khi 
A. 0<mm<T. B.m<0vm>]. ŒC. „=0. D.zz<0vm>T]. 
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Câu 71. 


Câu 72. 


Câu 73. 


Câu 74. 


Câu 75. 


Câu 76. 


Câu 77. 


Câu 78. 


Câu 79. 


(THPT CHUYÊN LAM SƠN THANH HÓA NÁM 2018-2019 LẦN 01) Có tất cả bao nhiêu giá 
trị nguyên của # trên miễn |[—10;10] đề hàm sô y = x” — 2(2m + l)x + 7 có ba điểm cực trị? 


A. 20 B. 10 C. Vô số D. II 


(THPT AN LÃO HÁI PHÒNG NĂM 2018-2019 LẦN 02) Cho hàm số y= mx” +(m” —6)x” +4 
. Có bao nhiêu số nguyên 7 để hàm sô có ba điểm cực trị trong đó có đúng hai điểm cực tiêu và 
một điềm cực đại ? 

A. 4 B. 3 r2 D. 9 

(KSCL THPT NGUYÊN KHUYẾN LÀN 05 NĂM 2018-2019) Tìm tất cả các giá trị thực của 
tham số m để hàm số y=m>#` +(m -l)x +l—2m có một cực trị. 

AÁ. m3] B. <0 Œ. 0<mm<] D. zzz<0t2m>| 
Dạng 5. Đường thắng đi qua 2 điểm cực trị 


(MĐ 104 BGD&DT NĂM 2017) Tìm giá trị thực của tham số m để đường thăng 
dj:y= (2m =l)x+3+m vuông góc với đường thăng đi qua hai điểm cực trị của đô thị hàm số 
y=x —3xˆ +]. 

3 3 | | 
A.m== B./m=— C.m=—— D. m=— 

2 + 2 + 
(MÃ ĐÈ 123 BGD&DT NĂM 2017) Đồ thị hàm số 1= xÌ— 3x” —9x+1 có hai cực trị A và B 
. Điểm nào dưới đây thuộc đường thăng 4B? 
A. M(0;-1) B. N(1;-10) C. P(1;0) D. Q(-1;10) 
(MĐ 105 BGD&ĐT NĂM 2017) Đồ thi cua ham số  =—x” +3+x” +5 co hai điểm cực tri A va 
B. Tĩnh diên tích Š cua tam giac OAB vơi O la gốc toa đô. 
A.S5=5 B. SE Œ.S=10 D.S-=9 
Đô thị của hàm số y„=x`—3xˆ—9x+l có hai điểm cực trị 4 và ø. Điểm nào dưới đây thuộc 


đường thắng 4. 
A. P(I;0). B. M (0;-1). c. N(I;—10). D. @(-1:10). 


(THPT Xuân Hòa-Vĩnh Phúc- Lân I- 2018- BTN) Biết đô thị hàm số y = x` -3x+1 có hai điểm 
cực trị 4, Z. Khi đó phương trình đường thắng 41Z là 
Á. y=2x-—]. B. y=_—-2x+]. C. y=—-x+2. D. y=x-2. 
(Lương Văn Chánh - Phú Yên — 2017 - 2018 - BTN) Tìm giá trị thực của tham số m để đường 
thăng đ:y= (3m +l)x +3+m vuông góc với đường thăng đi qua hai điểm cực trị của đô thị hàm 
sô y=x°—3x?—I. 

l 


A.—. B. — 


" €C.m=—. D. -—-. 
3 6 


® 
C) 
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Câu 80. 


Câu 81. 


Câu 82. 


Câu 843. 


Câu 84. 


Câu 85. 


Câu 86. 


Câu 87. 


(THPT CHUYÊN VĨNH PHÚC - LẦN 1 - 2017 - 2018 - BTN) Tìm tt cả các giá trị của tham 
số z đề đô thị hàm sô J=x +2x + (m — 3) x+m có hai điểm cực trị và điểm Ä⁄ (9: — 5) nằm trên 
đường thăng đi qua hai điểm cực trị của đồ thị. 

Á. m=-—]. B. m=-—5. Œ. m=3. D. mm = 2. 

(PTNK Cơ Sở 2 - TPHCM - 2017 - 2018 - BTN) Tìm giá trị thực của tham sô ø để đường thắng 
y= (2m — l)x +im+3 song song với đường thắng đi qua các điểm cực trị của đô thị hàm số 
y=x# ` -3x + 


N . . B.z... 1ƒ. m5. 
4 ñ, 4 2 


(TT Tân Hồng Phong - 2018 - BTN) Tìm tông tất cả các giá trị thực của tham số ứ sao cho 
đường thăng đi qua hai điểm cực trị của đô thị hàm số y=2xÌ +3(m -l)x +6m(1 —2m)x SOng 
song đường thắng y =-—4x. 
l 
A.m=—~-. B.=.. 
3 3 


D. m =1. 


:. "—. 
3 


Dạng 6. Tìm m đê hàm sô có cực trị thỏa mãn điêu kiện cho trước 


(ĐÈ THAM KHẢO BGD&ĐT NĂM 2017) Gọi Š là tập hợp tất cả các giá trị thực của tham số 

h : | : : 
m đê đô thị của hàm sô y= Phủ —mxˆ +(m” -l)x có hai điểm cực trị 4 và Ö sao cho 4, năm 
khác phía và cách đều đường thăng đ: y= 5x—9. Tính tông tât cả các phân tử của &. 


J B.ó C. —-Ó D. 0 


(THPT LÊ QUY ĐÔN ĐIỆN BIỂN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số 
bi y0 —(m—1)x”+3(m—2)x+2018 với m là tham số. Tổng bình phương tật cả các giá trị 


của 7z đê hàm sô có hai điêm cực trị x,;x; thỏa mãn x, +2x;, = | băng 


=: B.^“ “. D.Š 
9 9 4 3 
(GKI THPT LƯƠNG TH VINH HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Tìm tật cả cả các giá trị của tham 
sô m để y = x°—3x”+mx—] đạt cực trị tại x,,x, thỏa mãn x/ +x; =6 
Á. m>=_—3 B. m =3 ŒC.7m=—Ì] D. z=] 


Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số øm để đô thị hàm sô y= x`—8x” + (mĩ +Ì 1)x—2m? +2 
có hai điểm cực trị nằm về hai phía của trục Óx. 

A. 4. B. 5. Œ. 6. D. 7. 

(CHUYỂN HẠ LONG NĂM 20182019 LÀN 02) Cho hàm số 
y=#`~(2m+1)x” +(m+1)x+m—1. Có bao nhiêu giá trị của số tự nhiên z < 20 để đô thị hàm 


sô có hai điêm cực trỊ năm về hai phía trục hoành? 
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Câu 88. 


Câu 89. 


Câu 90. 


Câu 91. 


Câu 92. 


Câu 93. 


Câu 94. 


Câu 95. 


A. 18. B. 19. C. 21. D. 20. 
(CHUYÊN KHTN NẮM 2018-2019 LÀN 01) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số 7 đề đô 
thị của hàm số y=x`—(m+1)x” +(mỈ -2)x-mÏ +3 có hai điểm cực trị và hai điểm cực trị đó 


năm về hai phía khác nhau đôi với trục hoành? 
A. 2. B. 1. 
co. D. 4. 


(THPT LÊ QUY ĐÔN ĐIỆN BIỂN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số 
=2x`+3 (m = 1) xˆ+6 (m = 2) x—1 với 1 là tham số thực. Tìm tất cả các giá trị của z để hàm 
số có điểm cực đại và điểm cực tiểu nằm trong khoảng (—2; 3) 

A. m€(—1;3)U(3;4). B. me (1;3). C. im €(3;4). D. m €(—1;4). 

(THPT CHUYÊN LAM SƠN THANH HÓA NĂM 2018-2019 LÀN 01) Tổng tất cả các giá trị 
thực của tham số m đề hàm số: y=3x`+ 2(m + 1x” — 3mx +m — 5 cô hai điểm cực trị X;X› đồng 
thời y(x,).y(%;) =0 là: 

A. -21 B. -39 C. -8 D. 3/11—13 

(THPT CHUYỂN BẮC NINH LÀN 01 NĂM 2018-2019) Gọi S là tập các giá trị dương của 
tham số mm sao cho hàm số y = x` —3/mx”+27x+3m—2 đạt cực trị tại x,,x; thỏa mãn lX; — Di <5 
. Biết $=(4;b]. Tính 7=2b—a. 

A.7=x5l+6 B.7=v61+3 C.7=x61-3 D.7=5I1—6 
(SỞ GD&ĐT BẮC GIANG NĂM 2018-2019 LÀN 01) Gọi Š là tập hợp các giá trị nguyên của 


3 
Ã Â LẠ : X* TT. ®.. : # VÂN: và sa s 
tham sô 7 đê hàm sô y =.T2x +7mx+3 có hai điêm cực trị x,,x, < 4. Sô phân tử của 5 băng 


A. 5. B. 3. _... D. 4. 

(TOÁN HỌC TUÔI TRE NĂM 2018 - 2019 LẦN 01) Tìm giá trị thực của tham số để hàm 
số y=x ` +4(m—2)xˆ—7x +1 có hai điểm cực trị x,;x; (x, < x; ) thỏa mãn lXị —la| —=_-Ä4 

A. m =5. B. =2 €C.m=—3. D. 

(PEN I- THẦY LÊ ANH TUẦN - ĐỀ 3 - NĂM 2019) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số 
m để đim M (2m `;m) tạo với hai điểm cực đại cực tiểu của đồ thị hàm số 
y=2x`—3(2m+1)x?+6m(m+1])x+1_ (C) một tam giác có diện tích nhỏ nhất? 

A. 0 B. I C. 2 D. không tôn tại 

(HSG BÁC NINH NĂM 2018-2019) Tìm tất cả các giá trị thực của tham số thực m đề đường 


thăng đi qua hai điểm cực đại, cực tiêu của đồ thị hàm số y = x`—3mx+2 cắt đường tròn (C) có 
tâm ï (1:1) ,„ bán kính băng l tại hai điểm phân biệt A,B sao cho diện tích tam giác [AB đạt giá trị 


lớn nhất. 
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Câu 96. 


Câu 97. 


Câu 98. 


Câu 99, 


Câu 100. 


Câu 101. 


Câu 102. 


_2+43 2+3 1+3 Ũ _2‡#45 








A. m B. m= C. m=———— X// 
3 2 2 ⁄/ 
(ĐỀ 04 VTED NĂM 2018-2019) Biết đồ thị hàm sô y=xÌ+ax?+bx+c có hai điểm cưc trị 
M(x;:w,).N(5;; y;) thỏa mãn x; (Ð, —#;) =ÿ, K7 —%; ). Giá trị nhỏ nhất của biếu thức 
P=abc+2ab+3c băng 
Ẩ TC ĐI D.-ˆ 
4 4 36 6 


Dạng 7. Tam øiác cực trị 


(ĐÈ MINH HỌA GBD&ĐT NĂM 2017) Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô 7z sao cho đồ 
thị của hàm sô y= x°+2mx? +1 có ba điểm cực trị tạo thành một tam giác vuông cân 


Â B. 7z =1. . D. m=-—]1. 


(MĐ 105 BGD&ĐT NĂM 2017) Tìm tất cả các 1á trị thực của tham số r để đô thị của hàm sô 
Ự= x*—2m+xˆ có ba điểm cực trị tạo thành một tam giác có diện tích nhỏ hơn 1. 

A.0<m<1 B. >0 C. 0<r<Ÿ4 D. m<1 

(THPT LÊ QUÝ ĐÔN ĐÀ NÀNG NĂM 2018-2019) Gọi S là tập hợp tất cả các giá trị của tham 
số m để đồ thị hàm số y= x'°— 2(m+l1)xˆ +mˆ có ba điểm cực trị tạo thành ba đỉnh của một tam 
giác vuông. Số phân tử của tập hợp Š là 

A.2. B. 0. c, D. Ì. 

(THPT ĐOÀN THƯỢNG - HẢI DƯƠNG - 2018 2019) Cho hàm số y= x” —2/xˆ +1 (1). Tổng 
lập phương các giá tr của tham số m đề đô thị hàm số (1) có ba điểm cực trị và đường tròn đi qua 


3 điểm này có bán kính ® =1 băng 


_.< . C. 2+5, D. -l+/5. 


(THPT MINH CHẦU HƯNG YÊN NÁM 2018 — 2019) Tìm tất cả các giá trị thực của tham số 
m để đồ thị hàm số y= x!—2m”x”+m+4 có ba điểm cực trị tạo thành ba đỉnh của một tam giác 
đều? 


A. m e{0;x3;—x3] B. m e|0;43;~Ñ3] C. m e|\3;—3] D. m e{—x3;x3] 


(THPT QUANG TRUNG ĐÔNG ĐA HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Tìm 7z để đồ thị hàm số 
y=x!?—2mˆx? +1 có 3 điểm cực trị lập thành một tam giác vuông cân. 


A. m=]. B.me{-l;1}. C. me{—1;0:1}. D. mcC. 


Dạng 8. Bài toán cực trị hàm số chứa dấu trị tuyệt đôi 
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Câu 103. (ĐÈ THAM KHẢO BGD & ĐT 2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số „ để hàm số 


y= 3x —4x”—12x?+m| có 7 điểm cực trị? 
A. 5 B. ó6 C. 4 D. 3 

Câu 104. (CHUYỂN HƯNG YÊN NÁM 2018-2019 LÀN 03) Biết phương trình ax` +øx?+cx+đ=0 
(a z 0) có đúng hai nghiệm thực. Hỏi đô thị hàm số y = laxÌ +bx? +cx+d| có bao nhiêu điểm cực 


trị? 
A. 4. B. 5. Œ. 2. D. 3. 


Câu 105. (CỤM LIÊN TRƯỜNG HẢI PHÒNG NĂM 2018-2019) Tìm số các giá trị nguyên của tham số 
m đề đồ thị hàm sô y = |x —2mx? + 2m” -L m— 12 có bảy điểm cực trị 
A.1. B. 4. C. 0. D.2. 

Câu 106. (HSG BÁC NINH NĂM 2018-2019) Sô điểm cực trị của hàm số y= (a -1)(x- 2)Ì là 
A. 2 B. 2 C. 3 D. 4 


Câu 107. (MÃ ĐÈ 110 BGD&ĐT NĂM 2017) Cho hàm sô y= ƒ (x) có bảng biến thiên như sau 





ø cÍ 3 +eœe 
ự/ + 0 — 0 + 
c5 ba ~ 
P 
` NỊ 


Đồ thị của hàm số y= | tÀ (x) có bao nhiêu điểm cực trị? 
A. 4 B. 2 C. 5 D. 3 
Câu 108. (KTNL GIA BÌNH NĂM 2018-2019) Cho hàm số y= ƒ(x) có bảng biến thiên như sau. 





Là + ũ — Ũ + 
B + 


Hàm số y = /tb — 3|) có bao nhiêu điểm cực trị 
A. 5 B. 6 C. 3 D. I 
Câu 109. (GKI THPT VIỆT ĐỨC HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hàm số y= ƒ(x) xác định, liên tục 


trên lR và có bảng biên thiên như sau: 
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Câu 110. 


Câu 111. 


Câu 112. 


Câu 113. 


Câu 114. 


Câu 115. 


Câu 116. 
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Đồ thị của hàm số y= | 7 (x) có bao nhiêu điểm cực trị? 





A. 2 B. 3 C. 4 D. 5 
(GKI THPT VIỆT ĐỨC HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hàm số y„= ƒ(x) có bảng biến thiên 
như sau 

œ —1 ỏ +ooc 

Nụ + 0 = 0 TP 

5 +oo 
Z x 
: : 
Ad NỊ 
Đồ thị của hàm số y = | là (x) có bao nhiêu điểm cực trị? 
A. 5 B. 3 C. 4 D.2 
(TOÁN HỌC TUỔI TRẺ NĂM 2018 - 2019 LÀN 01) Cho hàm số 
a>0,đ>2019 


ƒ(x)=ax +bx°+cx-+d (a.b,c,dclR) và . Số cực trị của hàm sô 


a+b+c+d~2019<0 
y=|s(x)| (với g(x)= ƒ(x)— 2019) băng 


A.2. B. 5. C. 3. D. l. 

(SỞ GIÁO DỤC ĐÀO TẠO VĨNH PHÚC NĂM 2018 - 2019 LẦN 01) Có bao nhiêu giá trị 
nguyên của tham số ø để hàm sô y= 3x! —4x`—12x?+m?| có đúng 5 điểm cực trị? 

A. 5. B.7. C. 6. D. 4. 

(HSG BẮC NINH NĂM 2018-2019) Số điểm cực trị của hàm số y'=|(x—1)(x~2) | là 

A. 2 B. 2 C. 3 D. 4 

(THPT CHUYÊN VĨNH PHÚC LÀN 02 NĂM 2018-2019) Có bao nhiêu giá trị nguyên dương 
của tham sô m để hàm sô y= 3x! —4x`—12x “+ mị có 5 điểm cực trị. 

A.16 B. 44 C. 26 D. 27 

(GKI THPT LƯƠNG THẺ VINH HÀ NỘI NĂM 2018-2019 Cho hàm số 


y= xÍ —2mx”+2m -] với mm là tham sô thực. SỐ giá trị nguyên trong khoảng |-2:2| của mm để 


hàm sô đã cho có 3 điêm cực trị là 


A. 2 B. 4 ca D. 1 


(THPT THIỆU HÓA - THANH HÓA NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm sô y= ƒ (x) có đô 


thị như hình vẽ bên dưới 
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Tìm tất cả các giá trị của tham sô z để đô thị hàm số #(x) =|ƒ/”(x)+2ƒ(x)+ 2m| có đúng 3 


điểm cực trị. 
A. m>Ì] B. z3] Œ. m< 2 D. m >2 


Câu 117. (THPT CHUYÊN BÁC NINH LÀN 01 NĂM 2018-2019) Tập hợp các giá trị của m để hàm số 
= 3x! —4x`—12x”+m -1 có 7 điểm cực trị là: 
A. (0;6) B. (6:33) Œ. (1;33) D. (1;6) 
Dạng 9. Tìm cực trị của hàm số f(u) khi biết bảng biến thiên, đồ thị f(x) 


Câu 118. (Mã đề 101 - BGD - 2019) Cho hàm số y= ƒ (x), bảng biến thiên của hàm số ƒ''(x) như sau: 





Số điểm cực trị của hàm số y= ƒ (x — 2x) là 
A. 9. B. 3. CC... D. 5. 
Câu 119. (Mã đề 104 - BGD - 2019) Cho hàm số #(z) , bảng biên thiên của hàm số Z#{(z) như sau: 





Số điểm cực trị của hàm số y= ƒ (4x + 4x) là 


A. 59. B. 9. C. 7. D. 5. 


Câu 120. (Mã 102 - BGD - 2019) Cho hàm số ⁄) , bảng biến thiên của hàm số ⁄ (x) như sau 
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Sô điêm cực trị của hàm sô y = / + 2) là 


 , B. 5. CC. 7a D. 3. 


Câu 121. (Mã 103 - BGD - 2019) Cho hàm sô ƒ (x), bảng biển thiên của hàm số /ƒ”(x) như sau: 





Số cực trị của hàm số y= /(# -4x) là 
do O« B. 9. Œ. 5. D. 7. 
Câu 122. Cho hàm sô y= ƒ(x) xác định trên R và có đô thị hàm sô y= ƒ”(x) là đường cong ở hình vẽ. 


Hỏi hàm sô y= ƒ T7 có bao nhiêu điểm cực trị? 





A. 2. B. 3. Œ. 4. ÙD. 1. 
Câu 123. (SỞ GD&ĐT BÌNH PHƯỚC NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số y= ƒ(x) có đô thị 


y= ƒ {(x) như hình vẽ sau 
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Đô thị hàm số s(x)= 2/(x) — vi có tôi đa bao nhiêu điểm cực trị? 
A. 7 B. 5 C. 6 D. 3 
Câu 124. (TOÁN HỌC TUÔỒI TRE NĂM 2018 - 2019 LÀN 01) Cho hàm số ƒ(x) xác định trên R và có 
đô thị ƒ”(z) như hình vẽ bên. Đặt ø(x) = ƒ(x)— x. Hàm số đạt cực đại tại điểm thuộc khoảng nào 
dưới đây? 





A. E B. (—2;0) C. (0;1) D. 5:2 


Câu 125. (TRƯƠNG THPT HOANG HOA THAM HƯNG YÊN NĂM 2018-2019) Cho hàm số 
y= ƒ'{x—1) có đồ thị như hình vẽ. 








/)ˆ* đạt cực tiểu tại điểm nào? 


À, =1. B. x=0. . 7ä =.. D. x=_-—]. 


Câu 126. (TRƯƠNG THPT HOANG HOA THAM HƯNG YÊN NĂM 2018-2019) Cho hàm số 
y= ƒ(x) có đạo hàm trên JR và có đồ thị là đường cong như hình vẽ. Đặt g(x) = 3/(70)) +4. 


` LỆ 2 
Hàm số y = Z 


Tìm sô điêm cực trị của hàm sô g(x)? 





A. 2. B. 6. C. 10. D.ó. 
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Câu 127. (THCS - THPT NGUYÊN KHUYÊN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số y= ƒ(x) xác 


định và liên tục trên R, đô thị của hàm sô y= ý {x) như hình vẽ. Điêm cực đại của hàm sô 


ø(z) =/(z)-x là 





A.x=0. B. x=1. 
Crx=2. D. không có điểm cưc đại. 


Câu 128. Cho hàm số y= Jx) có đạo hàm liên tục trên IR và có đô thị hàm số y = #\4z) như hình vẽ. Đặt 


s(z) = Z{l*ÌÌ . Tìm số điểm cực tri của hàm số y = s(z) . 





A. 3 B. 5 C. 4 D.2 
Câu 129. (THPT LẺ VĂN THỊNH BẮC NINH NĂM 2018-2019) Cho hàm số y= ƒ(x) xác định trên IR 


và hàm số y= ƒˆIÄ) có đô thị như hình vẽ. Tìm số điểm cực trị của hàm số j= /z — 3) . 





A. 4 B. 2 C. 5 D. 3 
Câu 130. (CHUYỂN LỄ QUY ĐÔN QUẢNG TRỊ NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số ƒ (x) có đạo 
hàm là ƒ (x) . Đồ thị của hàm số y= ƒ ") như hình vẽ bên. Tính số điểm cực trị của hàm số 


y=/(3) trên khoảng (-v5;v5). 
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A2 B. 4. C. 3. D. 5. 


Câu 131. (THPT MINH CHÂU HƯNG YÊN NĂM 2018 - 2019) Cho hàm sô y =f(x) có đạo hàm liên 


tục trên IR và đô thị hàm sô y = f '(x) như hình vẽ bên. 
Số điểm cực trị của hàm sô y =f(x— 2017)—2018x + 22019 là. 
A. 3 B. 4 C. 1 D.2 


Câu 132. (THPT CHUYỀN VĨNH PHÚC NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số y = ƒ(x). Hàm số 


y= ƒf(z) có đồ thị như hình vẽ dưới đây. 





Tìm m để hàm số y= ƒ(xˆ +) có 3 điểm cực trị. 


A. 7 c(3;+œ). B. mm e|0:3]. C. mm e|0;3). D. mm e(—œ;0). 


PHÁN B. LỜI GIẢI THAM KHẢO 


Dạng 1. Tìm cực trị của hàm sô dựa vào bảng biên thiên, đô thị của hàm số đó 


(MP 105 BGD&ĐÐT NẮM 2017) Cho hàm số UỰJ=ƒ (x) có bảng biến thiên như sau 





Mệnh đề nào dưới đây đúng? 


A. Hàm số đạt cực tiểu tại x=—5 B. Hàm sô có bốn điểm cực trị 

C. Hàm số đạt cực tiểu tại x =2 D. Hàm số không có cực đại 
Lời giải 

Chọn.C 
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Dựa vào bảng biên thiên. Hàm số có đạo hàm trên IR và /'{2) =0;y' đôi dâu từ âm sang dương 
khi đi qua x=2 nên hàm sô đạt cực tiêu tại x=2. 

Câu2. (ĐÈ THAM KHẢO BGD&ĐT NĂM 2018-2019) Cho hàm số y = ƒ(x) có bảng biên thiên như 


Sau 





Giá trị cực đại của hàm số đã cho bằng 

ÁA. 5 B. 2 Œ. 0 D. I1 
Lời giải 

Chọn A 

Dựa bảo BBT ta có: Giá trị cực đại của hàm số là V.n =3 


Câu3. (Mã đề 104 BGD&ĐT NĂM 2018) Cho hàm số có đô thị như hình vẽ bên. Số điểm cực trị của 
hàm số đã cho là: 


— 





Lời giải 
Chọn A 
Hàm số có ba điểm cực trị. 


Câu4. (MÃ ĐÈ 110 BGD&ĐT NĂM 2017) Cho hàm sô y= ƒ (x) có bảng biên thiên như sau 





Tìm giá trị cực đại Vy; và giả trị cực tiêu y„; của hàm sô đã cho. 


Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 22 


CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP TRONG KỲ THỊ THPTQG ĐT:0946798489 
Á. Wea=2 và y„=U B. và; =3 và y„„ =0 


C. yep =3 và yey =—2 ÐD. Vy =—2 và Vey =2 
Lời giải 
Chọn B 
Dựa vào bảng biến thiên của hàm số ta có y„„ =3 và y„„ =0. 
Câu5. (Mã 103 - BGD - 2019) Cho hàm sô ƒ(x) có bảng biến thiên như sau: 


X —œ lÌ &) + 





Hàm số đạt cực đại tại: 

Á. x=-2. B. x=3. Œ. x=l. D. x=2. 
Lời giải 

Chọn C 


Hàm số ƒ (x) xác định tại x=l, ƒ#')=0 và đạo hàm đôi dâu từ (+) sang (—) 


Câuó6.  (MĐ 103 BGD&ĐT NĂM 2017-2018) Cho hàm sô y= ax! +bx”+ec (a, b, ce]R) có đồ thị như 
hình vẽ bên. 


Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 
ÁA. 3 B. 0 Œ. I D. 2 


Lời giải 
Chọn A 


Câu7. (Mã 102- BGD - 2019) Cho hàm số ƒ (x) có bảng biến thiên như sau: 
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Hàm số đạt cực đại tại 

Á. x=-2. B. x=3. Ô.j=l, D. x=2. 
Lời giải 

Chọn B 


Câu 8. (MÃ ĐÈ 123 BGD&DT NĂM 2017) Cho hàm sô  = ƒ(+) có bảng biển thiên như sau 





Mệnh đê nào dưới đây sai 
A. Hàm sô có giá trỊ cực đại băng 3 B. Hàm sô có hai điểm cực tiêu 
Œ. Hàm sô có giá trị cực đại băng 0Ö D. Hàm sô có ba điêm cực trị 


Lời giải 
Chọn C 


Câu 9. (Mã đề 104 - BGD - 2019) Cho hàm số ƒ(+x) có bảng biến thiên như sau: 





Hàm số đã cho đạt cực tiểu tại 

Ä. 1=... B. x=-2. Œ. x=l]. D.3”=.. 
Lời giải 

Chọn D 
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Từ bảng biến thiên ta có điểm cực tiêu của hàm sô là x =3. 


Câu 10. (Mã đề 102 BGD&ĐT NĂM 2018) Cho hàm số y=ax`+bx” +cx+đ (a,b,c,đd e]R) có đô thị 


như hình vẽ bên. Sô điêm cực trị của hàm sô này là 





A. 3 B. 2 Œ. 0 D. 1 
Lời giải 

Chọn B 

Dựa vào hình dạng đồ thị hàm số có hai điểm cực trị. 


Câu II. (Mã đề 104 - BGD - 2019) Cho hàm số y = ƒ(x) có bảng biến thiên như sau: 
- 2 -1 0 l +œ0 





Hỏi hàm sô nghịch biên trên khoảng nào sau đây? 

A. (0;]). B. (1;+œ). Œ. (—1;0). D. (0;+œ) 
Lời giải 

Chọn A 

Vì trên (0;1) hàm số có đạo hàm mang dấu âm. 


Câu 12. (Mã đề 101 - BGD - 2019) Cho hàm số ƒ(%) có bảng biến thiên như sau: 


c4 
-+ 
nủ 


X ~øœ -l 


Hàm số đã cho đạt cực tiểu tại 
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Câu 143. 


Câu 14. 


Câu 15. 
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Á. x=-—]. BH. 7z =-= - .`=.. D. x_=I1. 
Lời giải 

Chọn A 

Theo bảng biến thiên thì hàm số đạt cực tiểu tại điểm x = —l 


(Mã đề 101 BGD&ĐT NÁM 2018) Cho hàm số y=ax +bz” +cx+d(a,b,c,d c R) có đồ thị 


như hình vẽ bên. Sô điểm cực trị của hàm sô đã cho là 
ị 

, À 
| 


| 
Ị 


| 


y"“ 





A. 2 B. 0 Œ. 3 D. 
Lời giải 
Chọn A 
(ĐÈ THAM KHẢO BGD & ĐT 2018) Cho hàm số y= ƒ (x) có bảng biến thiên như sau 





x | —m= ũ 2 +œ 
* ` 0 + — 
+ứŒC 5 
_ _— 
l — 
Hàm số đạt cực đại tại điểm 
„ý | B.x-=0 `. -- 1...-. 
Lời giải 


Chọn D 

Dựa vào bảng biên thiên ta thấy „' đôi dấu từ (+) sang (—) tại x=2. 

Nên hàm sô đạt cực đại tại điểm x=2. 

Cho hàm số „= ƒ (x) xác định, liên tục trên đoạn |—2; 2| và có đô thị là đường cong trong hình vẽ 


bên. Hàm số ƒ (x) đạt cực đại tại điểm nào dưới đây 
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, 


... 
' 
!.2 
. 


À..X==2, B. x=-—]. C.3x=l; D.x=2 
Lời giải 
Chọn B 
Từ đồ thị ta thây hàm số đạt cực đại tại x=-—]. 
Dạng 2. Tìm cực trị của hàm số khi biết y, y° 
Câu 16. (ĐÈ MINH HỌA GBD&ĐT NĂM 2017) Tìm giá trị cực đại y¿ của hàm số y=xÌ—3x+2. 
A. Yœ =-Ï B. yq =4 C. y¿¿ =Í D. y¿¿ =0 
Lời giải 
Chọn B 


x=l —=y(I)=0 


Ta có y=3xˆ-3—> y'=0<3x-3=0< 
, ú = = y(-l)=4 


3 2 9; 
lim (+ -3x+2] = lmz" I-2+2J=—= lim (+ -3x+2] = limx” I-2+2J=+e 


x—>—œ x—>—œ x->+œ x->+œ 


X X 


Bảng biến thiên 





Từ bảng biến thiên, ta thây giá trị cực đại của hàm sô bằng 4 





: ; 2x+3 : 
Câu 17. (MĐ 104 BGD&DT NAM 2017) Hàm sô y = ' có bao nhiêu điêm cực trỊ? 


X 
A.I B. 3 C. 0 D.2 
Lời giải 
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Chọn C 
Có y= >>0,Vx #—] nên hàm số không có cực trị. 
(x + l) 
^ : : x +3 R À „Ä Đứ, chị ¬ cớ 
Cầu 18. Cho hàm sô y= TH Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
x+ 
A. Cực tiểu của hàm số băng -3 B. Cực tiêu của hàm số băng Ì 
C. Cực tiểu của hàm số băng —6 D. Cực tiểu của hàm sô băng 2 
Lời giải 
Chọn D 
Cách I. 
2 s— ”=- 
Ta có: Tên 0Yo, y'=0<>x +2x-3=0 °| 
(x + l) x=l 


Lập bảng biến thiên. Vậy hàm số đạt cực tiểu tại x=l và Ø1ả tr Cực tiểu băng SẠP 














Cách 2. 
: — — 
Ta có V5 t2” ,y=0esast+2r-A=0 1 
(x+1) À. = 
y"=— —. Khi đó: y'()=>>0; y'(-3)=——<0. 
(x+1) 2 2 


Nên hàm sô đạt cực tiểu tại x=l và Ø1á trỊ Cực tiểu bằng 2ã 
Câu 19. (ĐÈ THAM KHẢO BGD&ĐT NĂM 2018-2019) Cho hàm số f(x) có đạo hàm 


f'{x)= x(x—1)(x+2)°, Vxe R. Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 
A. Ì B. 3 Œ. 2 D. 5 


Lời giải 
Chọn B 


Phương trình f'(x)= 0 © x(x- 1)(x+ 2)” =0 


x=0 
= là =j 
x=-2 


Do ff(x)=0 có ba nghiệm phân biệt và f'(x) đối dấu qua ba nghiệm này nên hàm số có ba điểm 
cực tTỊ. 
Câu 20. (Mã đề 101 - BGD - 2019) Cho hàm số ƒ(x) có đạo hàm ƒ'(x) =x(x+2) ,VxelR Số điểm cực 


trị của hàm số đã cho là 
A. 2. B. 1. Œ. 0. D. 3. 
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Câu 21. 


Câu 22. 


Câu 23. 


Lời giải 
Chọn B 
Bảng biến thiên 
. 0) To 
(ˆ -— 0 + 





Từ bảng biến thiên ta thây hàm số đã cho có đúng một điểm cực trị đó là điểm cực tiểu x=0. 


(Mã 103 - BGD - 2019) Cho hàm số ƒ(x) có đạo hàm ƒ*'(x)= x(x-1)“, Vxe 8. Số điểm cực 
trị của hàm số đã cho là 
A.2. B. 0. C. l. D. 3. 


Lời giải 


Chọn C 
Xét dâu của đạo hàm: 


Ỷ Ỉ 


Ta thây đạo hàm đối dấu đúng 1 lần nên hàm sô đã cho có đúng 1 điểm cực trị 


(Mã đề 104 - BGD - 2019) Cho hàm số ƒ(x) có đạo hàm ƒ”(x)= x(x+1}., VxeR. Số điểm 


cực tr của hàm sô đã cho là 


A. 1, B.2. C. 3. D.0. 
Lời giải 
Chọn A 
x=0 = 
Ta có /(x)=0ex(x+1Ÿ -02| Tp ` 


Vì nghiệm x=0 là nghiệm bội lẻ và x=-—T] là nghiệm bội chăn nên sô điêm cực trỊ của hàm sô là 
L. 


(Mã 102 - BGD - 2019) Cho hàm số y= ƒ(x) có đạo hàm /ƒ (x)=x(x—2}ˆ, VxelR. Số điểm 
cực trị của hàm sô đã cho là 
A. 0. B. 3. K. D. l. 


Lời giải 


Chọn D 
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x=U =0 
`— 
x—2=0 


Ta có: ƒ(x)=0<>x(x-2)/ 0| 
`=ˆ 


Bảng biến thiên: 





Dựa vào bảng biên thiên, ta thây hàm sô có 1 điểm cực trị x =0. 
Câu 24. (THPT LẺ QUÝ ĐÔN ĐÀ NÀNG NĂM 2018-2019) Cho hàm số /ƒ(x) có đạo hàm 


Z'{x)=x(I-x} (3-x} (x-2}ˆ với mọi x€]R. Điểm cực tiểu của hàm số đã cho là 


lv. =2. B.zx=-. ŒC. x=0. D. x=l. 
Lời giải 
Ta có 
x=0 
/(x)=x(t=xÿ'@G=x) (x=2)'= /'(x)=0©| TT. 
X= 


Bảng xét dẫu đạo hàm. 





Suy ra hàm số ƒ (x) đạt cực tiểu tại x=0 


Câu 25. (THPT CHUYỂN SƠN LA NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm sô ƒ(x) có đạo hàm 


ƒ#{xz)=x (x-1)(x-2).VxeR. Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 


A. Ì. B. 3. Œ. 5. D. 2. 
Lời giải 
x=0 

Ta có: /'(x)=0 ©x (x-1)(x—2)=0©©|x=1. 
x=2 


Bảng xét dấu: 
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Câu 26. 


Câu 27. 


Câu 28. 





Dựa vào bảng xét dâu nhận thây hàm số ƒ (x) có 3 điểm cực trị. 


(ĐỂ 04 VTED NĂM 20182019) Hàm số y=/(x) có đạo hàm 
#{z) = (x—1)(x—2)...(x— 2019) , VxeR. Hàm sô y= #(z) có tật cả bao nhiêu điểm cực tiêu? 
A. 1008 B. 1010 Œ. 1009 D. 1011 
Lời giải 
Chọn B 
=”” 


Ta có: ƒ '(x)=(x—1)(x-2)...(x—2019)=0< 


#{x) =0 có 2019 nghiệm bội lẻ và hệ số a dương nên có 1010 cực tiểu 
(SỞ GD&ĐT BẮC GIANG NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm sô Ƒ'(x) là một nguyên hàm 
của hàm số #(x)=2019" (x -4)(x —3x+ hệ Khi đó số điểm cực trị của hàm số F{(x) là 
Ả. 3. B. 4. Œ. 3. D. 2. 
Lời giải 


Ta có: F"(x)= ƒ(x)= 2019'(x?—4)(x?—3x+2). 


x=-~2 
Ƒ'{z)=0 ©2019 (x?-4](x?°-3x+2)}=0 ©|x=2. 


x=l 


Bảng biến thiên của # (x) : 





Từ bảng biến thiên ta thây hàm số # (x) có l cực đại và l cực tiểu, nghĩa là có 2 cực trỊ. 


Đô thị hàm số y=-x +3x có điểm cực tiểu là: 
A. (-l;—2). B. (1;0). C. (1;—2). D. (—1;0). 


Lời giải 
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Ta có: 
! 2 / 1X — | 
+) y =—3x +3; y =Ũ<> i 
x=— 


+) y =-Ôx 














y"(1)=—6<0 = hàm sô đạt cực đại tại x =l. 














y"(—1)=6>0 = hàm số đạt cực tiêu tại x=—l và điểm cực tiểu là (—1;~2). 


Câu 29. (THPT YÊN PHONG 1 BẮC NINH NĂM HỌC 2018-2019 LẦN 2) Hàm số ƒ (x) có đạo hàm 
Z#'{x)=3?(x+1)(x-2},, VxelR. Hỏi ƒ(x) có bao nhiêu điểm cực đại? 


ÁA. 2. B. 0. Œ. 1. D. 3. 
Lời giải 
x =0 x=0 
x—-l=0 <>|x=]. 


Ta có /'(x)=0<© 


x-2} =0 LX=Z2 


Bảng biến thiên 





Dựa vào bảng biên thiên suy ra hàm sô có I điêm cực đại. 


Câu 30. (CHUYỂN HÙNG VƯƠNG GIA LAI NĂM 2018-2019 LẦN 01) Điểm cực đại của đô thị hàm 
sô y=x`—6x”+9x có tông hoành độ và tung độ bằng 
Á. 2. B. 1. CC. 5. D. —1. 
Lời giải 
" 
Ta có: y'=3x“—-l2x+9=0U<> 


Bảng biến thiên 





Khi đó: x.„ =Ì— V¿y = 3 xe; + Vep =3. 
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Câu 31. (THPT CHUYỂN VĨNH PHÚC NĂM 2018-2019 LÀN 02) Tìm giá trị cực tiểu y„„ của hàm số 


y=—x +3x-—4. 

Á. Yey =—6 B. yv„=—] C. yvy =—Z D. y.; =l 
Lời giải 

Tập xác định: D—lR; y=—3x +3; y'=0 © x=+I. 


Bảng biến thiên 





VậY Vcp =z(=-2: T7 =y(-l)=-—6. 


Câu 32. (THPT CỦ HUY CẬN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số ƒ(x)có đạo hàm là 


Z#'{x)=x(x-1)(x+2}ˆ vxeTR. Số điểm cực trị của hàm số là? 


A. 2. B. 2. s.. D. 3. 
Lời giải 
x=0 
Ta có #{x)=0<= x=l  .Do x=0, x=l lànghiệm đơn, còn các nghiệm và x=-—2 là nghiệm 
x=-~2 


bội chẵn nên /”“(x) chỉ đối khi đi qua x=0, x=1. 


a>0 


À g©  ~4>0€m<~2vm >2 có 2 điểm cực trị. 
< 


=> Hàm số 0)<{ 


Câu 33. (THPT CÙ HUY CẬN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Giá trị cực tiểu y.„ của hàm số 
y=x —3xˆ +4 là: 
A. y„=0. B. y.„ =3. C. y.„ =2. D. y.„ =4. 
Lời giai 
Ta có y'=3x“ -6x, y"=6x—6 


\Ñ, = 


X 


'=0<©= ' 
- 2 
y"(0) — —6, y"(2) =Ó 
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Do đó hàm số đạt cực tiểu tại x=2 = y.; = y(2)=0. 


Câu 34. (SỞ GD&ĐT BÌNH PHƯỚC NĂM 2018-2019 LẦN 01) Cho hàm số ƒ(x) có đạo hàm 


#{z)= (x-1)(x-2} (x-3} (x-4} , VxelR. Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 


A. 3 B. 5 C.2 D.4 
Lời giải 
Chọn C 
x=l 
/)=0^|[ ~ 
x=4 


Bảng biến thiên: 





Dựa vào bảng biên thiên: Sô điêm cực trị của hàm sô đã cho là 2. 


Câu 35. (LIÊN TRƯỜNG THPT TP VINH NGHỆ AN NĂM 2018-2019) Đô thị hàm số y=x” —x” +l 
có bao nhiêu điểm cực trị có tung độ là số dương? 
Á. 3. B. Ì. “.... D. 0. 


Lời giải 


Tập xác định 2= lR. 
y'=4x`-2x; y=0<© ND) Đo 


Suy ra đồ thị có hàm số y= x”—x +1 có 3 điểm cực trị có tung độ là sỐ dương. 
Câu 36. (HSG BÁC NINH NĂM 2018-2019) Hàm số nào dưới đây không có cực trị? 


xˆ+l B _“x-Z 


X ẹ x+rl 








Á. y= C. y=x _-2x+l D. y=_-x`+x+l 


Lời giải 
2x—2 


+ Xét hàm số y= . 
x+I 
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Câu 37. 


Câu 38. 





lyả24023,22 áec °—>0,wxeD. 
X 


I 
Nên hàm số luôn đông biến trên từng khoảng xác định. 


2x-2 . 
Do đó hàm sô y„= —= không có cực trỊ. 
x+ 


(THPT GIA LỘC HẢI DƯƠNG NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số ƒ(x) có đạo hàm 


Z'{x)=x(x-1)(x-2}ˆ,Vx eR. Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 


A. Š. B.2. C. 1. D. 3. 
Lời giải 
x=0 
Ta có /'(x)=0 © x(xz-I)(x-2Ÿ =0 © |x=l. 
nể” 


Lập bảng xét dấu của / (x) như sau: 





Ta thấy #{z) đổi dâu khi đi qua các điểm x=0 và x=l1, do đó hàm sô y =/(z) có hai điểm 
cực tTỊ. 
(THPT BA ĐÌNH NĂM 2018-2019 LÀN 02) Cho hàm số y=ƒ(x) có đạo hàm 
#%)= (x-2)(x? -3)(z! -9). Số điểm cực trị của hàm sô y= ƒ(x) là 
A. 3. B. 4. €- .. D. 1. 
Lời giải 

#{x)=(x-2)(* -3} (x +3)=(x~2)(x—v3) (x+v3} (x +3) 

v=-ýã 
ƒ{x)=0©(x-2)(x+v3} (x-v3} (x +3)]=0 ©|x=A3 . 


1=.” 


Bảng biến thiên 
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Câu 39. 


Câu 40. 





Từ bảng biến thiên của hàm số y„= ƒ (x) , ta thấy hàm số y= ƒ (x) có đúng 1 điểm cực trị. 


(THPT BA ĐÌNH NĂM 2018-2019 LÀN 02) Cho hàm sô y= x"—2xˆ +1. Xét các mệnh đề sau 
đây 

L) Hàm số có 3 điểm cực trị. 

2) Hàm số đông biến trên các khoảng (1: 0) : (I;+œ) 

3) Hàm số có I điểm cực trị. 


4) Hàm số nghịch biến trên các khoảng (—s;—I); (0;1). 


Có bao nhiêu mệnh đề đúng trong bốn mệnh đê trên? 


A. 2. B. 1. Œ. 4. D. 3. 
Lời giải 
Äx=U =ẽŸ=] 
y'=4x”—-4x—> y'=0<> X=]l = 7») 
x=-l =y=0 


Bảng xét dấu: 





Hàm số có 3 điểm cực trị, đông biến trên khoảng (—I:0): (I;+s) và nghịch biến trên khoảng 
(—œ:—1): (0:1). Vậy mệnh đề 1, 2, 4 đúng. 

(THPT BA ĐÌNH NĂM 2018-2019 LÀN 02) Tìm giá trị cực đại của hàm số y= x`—3x”—2. 
A. -2. B. 0. @ 7) D. 1. 


Lời giải 
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Tập xác định của hàm sô là D=IR. 


Tasóiy cân =6 y/=0| _ 


y“=6x—6= y”(0)=—6<0=>Giá trị cực đại của hàm số là: y(0)=-—2. 


Câu 41. (THCS - THPT NGUYÊN KHUYẾN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Nếu hàm số /(x) có đạo hàm 
là ƒ'{x)=x'(x— 2)(x —x— 2] (x TỰ thì tông các điểm cực trị của hàm số /(x) bằng 
A. —]. B. 2. C. 1. D.0. 
Lời giải 
Có #') = `. (x — 2} lã S l . Ta thấy #'\z) chỉ đối dấu qua nghiệm x—=—] nên hàm số ƒ#(z) 
có đúng một điểm cực trị là x—=—]. 
Vậy tông các điểm cực trị của hàm số ƒ (z) bằng —I. 


Câu42. (THCS - THPT NGUYÊN KHUYẾN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Hàm số 
lý 1s sẻ. 


VI G =ẽ = —3x+20197n (meR) đạt cực tiểu tại điểm: 
À. =3. B. x=-—3. (C.3^5I. D. x=-]. 
Lời giải 
TXĐ: D=R. 
P.23. s2 W.D x=3 
y =x -x -5x—-3; y =Ũ<>x -x -5x-3=U< lP 
x=— 
X —œ -l 3 +œ 
V = 0 = 0 + 





Hàm số đạt cực tiểu tại x=3. 
Câu 43. (THCS - THPT NGUYÊN KHUYN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Điểm cực đại của đô thị hàm 
SỐ y=—x`+3x+l là: 
A. M(—I;-1). B. N(0:1). C. P(2;-1). D. (1:3). 
Lời giải 
y'=-3x +3; y'=0<x=+l 


y"=-Ốx; y"(1)=-6<0; y"{-1)=6>0 
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Câu 44. 


Câu 45. 


Do đó hàm số đạt cực đại tại x =l; y(1)=3. Vậy chọn đáp án O(1:3). 


(SỞ GD&ĐÐT NINH BÌNH LÀN 01 NĂM 2018-2019) Hàm số y = vx +x?—3x + l đạt cực tiêu 
tại điểm 
Á. x=-—]. B. x=l. ŒC. x=-3. D. x=3. 


Lời giải 
Ta có hàm số y=.xỶ +x“—3x+] có tập xác định D=ÏR. 


=l 
y=x+2x-3; ⁄=0e| : 
x=-3 


y”=2x+2; y"(-3)=-4<0; y"(=4>0. 


Suy ra hàm sô đạt cực tiêu tại điêm x =]. 


(THPT SƠN TÂY HÀ NỘI NĂM 2018-2019 LÀN 01) Tim số điểm cực trí cua ham số 
y=x-2x. 
A. 2. B. 4. C. 3. D. 1. 
Lời giải 
Chọn C 
Tự luận 
Tâp xac định: D=IR. 
r £ x— 
y =4x -4x=0<> 
Bang biến thiên: 
+ —=c©o —=l 0 Ề +co 
1 = 0 xã 0 =a 0 sã 





Dựa vao bang biên thiên suy ra ham sô co 3 điêm cực tr1. 
Trắc nghiêm 
Ham số bậc 4 trung phương y= ax” +bx” +c co hê số a.b <0 thị se co 3 điểm cực tri. 


Vây chon ngay đap an C. 


Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 38 


CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP TRONG KỲ THỊ THPTQG ĐT:0946798489 


Câu 46. 


Câu 47. 


Câu 48. 


(THPT CHUYÊN QUANG TRUNG BÌNH PHƯỚC NÁM 2018-2019 LẦN 01) Điểm cực tiểu 


của đô thị hàm sô y=—x ` +x“+5x—5 là 


A. (~l;—8) B. (0:5) C. K3) D. (I;0) 


Lời giải 
Chọn A 


x=-l 


y'=-3x°+2x+5=0<> 5 
x=— 
3 


y"=-6x+2. 
Ta có: y”“(—l)=8>0 = Hàm sô đạt cực tiểu tại x=—Ì; y„„ = y(-l)=-8. 
Vậy điểm cực tiểu của đô thị hàm sô là (—l;—8). 


(THPT CHUYÊN QUANG TRUNG BÌNH PHƯỚC NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số 
y= ƒ(z) có đạo hàm #'\z) = xz + 2x) lx -42)Wx clR. Số điểm cực trị của hàm số là 
A. 4 B. l Œ. 2 D. 3 
Lời giải 
Chọn D 


Cách 1: Sử dụng MTCT chọn một số năm giữa các khoảng suy ra bảng xét dâu 


x —®O —2 Tp 0 4J2 -+©O 


#'\z) . 0 Bã 0 — 0 — 0 x 


#'(x) đối dâu 3 lần qua x=-2,x= -J2 ,x=/2. suy ra hàm số có 3 cực trị. 

Cách 2: Sử dụng nghiệm bội chăn lẻ, nghiệm đơn. 

ƒ£1#)=x(x?+2x) (x2=2)=x'(x+2Ÿ(x+2)(x—#2)(x+#2) 

ƒ YZ) đối dấu qua 3 nghiệm đơn. 2 nghiệm bội chẵn không đối dâu nên có 3 cực trị. 


Hàm sô nào trong bôn hàm sô được liệt kê dưới đây không có cực trỊ? 


_ B. y=z'. C. y=-x ` +x. D. „=|x+2l. 
tờ 
Lời giải 
Chọn A. 
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Câu 49. 


Câu §W0. 


2x_-Ä3 
x+2 





+ Hàm số y = 
Tập xác định: 2= (—œ;—2)tJ(—2;+œ).. 


Có y'= (x+2}Ÿ >0 Vxe D— hàm sô luôn đồng biên trên từng khoảng xác định —> hàm sô 
x+2 

không có cực frỊ. 

Các hàm số khác dễ dàng chứng minh được y' có nghiệm và đôi dâu qua các nghiệm. Riêng hàm 

số cuôi y” không xác định tại -2 nhưng hàm số xác định trên R và y' đối dấu qua -2 do đó có hàm 


số có điểm cực trị x = -2. 
(THPT CHUYỂN LAM SƠN THANH HÓA NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số y= ƒ (x) 


có đạo hàm trên R và ƒ'(x)=(x—l1)(x -2} (x+3). Số điểm cực trị của hàm số đã cho là: 


A. 3 B.l Œ. 0 D. 2 
Lời giải 
Chọn D 
x=l 
Ta có /ƒ'(x)=0«©|x=2 
x=-3 
Bảng biến thiên 
# | —œ -3 1 2 + œ 





Từ bảng biến thiên ta thây hàm số đã cho có 2 điểm cực trị. 

Dạng 3. Tìm m để hàm số đạt cực trị tại x = x0 

(MÃ ĐÈ 110 BGD&ĐT NĂM 2017) Tìm giá trị thực của tham sô 7 để hàm số 
y= sx — mà” +(mỶ -4)x+3 đạt cực đại tại x = 3. 


Á. m=_—] B. mẽ _—7 Œ.m=5 D. 7z] 
Lời giải 
Chọn C 


Ta có y'=x?~2mx+(m° —4); y"=2x-2m. 
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Câu 51. 


Câu ®2. 


y'{3)=0 


Hàm số y=~x) —m2 +(mẺ=4)x+3 đạt cực đại tại x=3 khi và chỉ khi: 
3 y”(3)<0 

mm =1(L) 

m=S(TM). 


Bưu Hà án 
< < < 
m> 3 


6— 2m <0 m >3 


Vậy m=5 là giá trị cân tìm. 


(CHUYÊN HẠ LONG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Tìm „ để hàm sô y = x ` —27mx” + mx +1 đạt 
cực tiểu tại x = Ï 
A. không tôn tại 7. B. m = +I1. €C. m=]. D. mcc{1;2}. 
Lời giải 
; ... 7 xa. h y{1)=0 3— 4m + m =Ú lạo 
Đê x =l là điêm cực tiêu của hàm sô <> = c2 3€ ?n=1], 
y“()>0 6—4m >0 th 


Thử lại với m =l, ta có y=x —2x“+x+l; y'=3xˆ-4x+1. 


X 


=Ì 

y'=0<©3xˆ-4x+l=0<© lễ 
x=— 

3 


Bảng biến thiên: 





(THPT ĐOÀN THƯỢNG - HÁI DƯƠNG - 2018 2019) Tìm các giá trị thực của tham số m để 
hàm sô y " — mx” +(m” -4)x+3 đạt cực đại tại x=3. 
Á. m=l,m =5. B. m =5. ŒC. z=]. D.z=—]1. 
Lời giải 
Tập xác định R. 


Ta có y'=xˆ—-2mx+mˆ—4, y"=2x—21m. 


Đề hàm số y= 2 x` THẺ +(mẺ =4)x +3 đạt cực đại tại x=3 thì 
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Câu %3. 


Câu 44. 


Câu 55. 


=5 
“ Me h 
<> he, 


m = Ì <Sm =5.. 
7(3)<0 6—2 0 
x⁄)< »> 3<m 


(PEN I- THẦY LÊ ANH TUẦN - ĐỀ 3 - NĂM 2019) Tìm tất cả các giá trị của tham sô 7 để 
hàm số y=x -3xˆ +mx+l đạt cực tiểu tại x=2. 
A.m=0. B. >4. ŒC. 0<m<4. D. 0<m <4. 
Lời giải 
Chọn A 


y'=3x-6x+m; y"=6x—6. 


<>7m =0). 


)-0 T“. 


6>0 


Hàm số đạt cực tiểu tại x= 2© ú 
y”(2)>0 


(THPT AN LÃO HẢI PHÒNG NĂM 2018-2019 LẦN 02) Có bao nhiêu số thực mm để hàm số 
y =x — mx” +(mÏ —m+1)x+l đạt cực đại tại x=]. 
A. 0 B. 2 C. I D. 3 
Lời giải 
Chọn D 


y'=xˆ-2mx+mˆ—m+] 
y`=2x-2m 


Hàm sô đạt cực đại tại x=Ï nên ta có 


In Ki Me 
<> <> ==, 


y"{<0_ |2-2m<0 m >Ì 
Thử lại với m=2 ta có y"=2x-4>y"(1)=-2<0 


Do đó Hàm sô đạt cực đại tại x =] 


(Mã đề 102 BGD&ĐT NĂM 2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ứø để hàm số 
y=x+(m—I)x`—(mˆ —])x” +1 đạt cực tiểu tại x=02 
A. 3 B. 2 C. Vô số D. I 
Lời giải 
Chọn B 


Ta có: y'=8§x” +5(m—]1)x'—4(mˆ —1)x`+1 = xÌ (sx +5(m—1)x—4(m -1)) 


Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 42 


CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP TRONG KỲ THỊ THPTQG ĐT:0946798489 


Câu 56. 


"=9 
'=0<= 
" §x*+5(m—1)x=4(m°=1)=0 — @) 
*Nếu 7 =1 thì y'=8x”, suy ra hàm số đạt cực tiêu tại x=0. 


x=0 
Ƒ x=0 ~ 
*Nêu ø=—] thì y =0 <> , nhưng x = 0 là nghiệm bội chăn nên không 
8x'—10x=0  |x=al° 


phải cực trỊ. 

*Nêu m # +l : khi đó x=0 là nghiệm bội lẻ. Xét øg(x) = 8x' +5(m—1)x—4(m” -]). Đề x=0 

là điểm cực tiêu thì lim ø(x) =—4( —1) >0 << mˆ —1<0 ©—lI<m< 1. Vì m nguyên nên chỉ có 
xU“ 


giá ftrỊ m=0. 
Vậy chỉ có hai tham sỐ m nguyên đề hàm sô đạt cực tiêu tại x=0 là m=0 và m =1. 


(Mã đề 101 BGD&ĐT NĂM 2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham sô ứ để hàm số 
y=x`+(m~2)x' -(mỉ -4)* +1 đạt cực tiểu tại x=02 
A. Vô số B. 3 C. 5 D. 4 


Lời giải 

Chọn D 
Tacó y=xŸ +(m~—2)x` -(mỉ -4)* +ly=8x +5(m—2)+xŸ -4(m -4)#”. 
y =0 © + (8x'+5(m~2)x—4(m” =4))=0 

x=0 
- g(x)=8x?+5(m~2)x—4(m° =4) =0 
Xét hàm số g(x) = 8x? + 5(m~2)x—4(m? =4] có g'(x)=32x` +5(0m~ 2). 
Ta thây ø(x)=0 có một nghiệm nên s(x)=0 có tôi đa hai nghiệm 
+ THI: Nêu s(x)=0 có nghiệm x=Ú =>=2 hoặc m=-—2 
Với m=2 thì x=0 là nghiệm bội 4 của s(3). Khi đó x=0 là nghiệm bội 7 của y' và „' đổi 
dâu từ âm sang dương khi đi qua điểm x=0 nên x=0 là điểm cực tiêu của hàm số. Vậy =2 
thỏa ycbt. 

x=0 

Với m>=~—^2 thì g(x)=8x'-20x=0<© 5. 


Bảng biến thiên 
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Câu §?7. 





Dựa vào BBT x=0 không là điểm cực tiêu của hàm sô. Vậy =—2 không thỏa ycbt. 
+ TT”: ø(0)z0 c©mz2+2. Để hàm số đạt cực tiểu tại x=0 ©z(0)>0 
© m-4<0<>-2<m<2. 
Do me Z nên øec{-l;0:1}. 
Vậy cả hai trường hợp ta được 4 giá trị nguyên của 7 thỏa ycbt. 
(Mã đề 104 BGD&ĐT NĂM 2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ứ để hàm số 
vy=x# +(m—3)x` -(mỉ -9)xf +1 đạt cực tiểu tại x=02 
A. 6 B. Vô số C. 4 D. 7 
Lời giải 
Chọn A 
Ta có y=x”+(m—3)x -(mỉ _9)xf +1 =y =8z +5(m—3)x' -4(m -9)x. 
y=0 =+x (8x +5(m~3)x— 4m -9))=0 
x=0 
<© 
s(x)=8x +5(m~3)x— 4m” -9)=0 
Xét hàm số g(x)= 8x? +5(m~3)x—4(im”—9) có g'(x)=32x`+5(m~3). 
Ta thấy ø(xz) =0 có một nghiệm nên s(z) =0 có tôi đa hai nghiệm 
+) THI: Nêu s(x)=0 có nghiệm x=Ũ =>m=3 hoặc m=—3 
Với m=3 thì x=0 là nghiệm bội 4 của ø(x). Khi đó x=0 là nghiệm bội 7 của y' và y' đối 
dâu từ âm sang dương khi đi qua điểm x=0 nên x=0 là điểm cực tiêu của hàm sô. Vậy =3 
thỏa ycbt. 
x=0 
Với m= 3 thì g(x)=8§x' -30x=0<© 15 - 


Bảng biến thiên 
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Câu 58. 


Câu 59. 


Dựa vào BBT x=0 không là điểm cực tiêu của hàm sô. Vậy =—3 không thỏa ycbt. 
+) TH2: g(0)z0 «&Šm+z33. Để hàm sô đạt cực tiểu tạ x=0 <g(0)>0 
© mˆ-9<0<©>-3<m<3. 


Do mé<cZ2 nên me{—2;—l;0;1;2}. 


Vậy cả hai trường hợp ta được 6 giá trị nguyên của 7 thỏa ycbt. 


(MĐ 103 BGD&ĐT NĂM 2017-2018) Co bao nhiêu gia tri nguyên cua tham số 7 để ham số 
y=x +(m-4)x -(mỉ -16)x” +1 đạt cực tiểu tại x=0. 
A.8 B. Vô số _. D. 9 


Lời giải 
Chọn A 
Ta có y'=8x” +5(m—5)x?—4(m”? —16)x` = xỶ 8x" +5(m=4)x—4(m” —16) | =x.øg(z) 
Vơi ø(z) =8 +5(m—5)x—4(m? -16). 
e Trương hợp l: ø(0)=0<=m=+4. 
Vơi m=4— y'=8x”. Suy ra x=0 la điểm cực tiểu cua ham số. 
Vơi m=-4— y'=8x' (x -5). Suy ra x=0 không la điểm cực tri cua ham số. 
e Trương hợp 2: ø(0)#0©m #+4. 
Đề ham số đạt cực tiểu tại x=0 thì qua giá trị x= 0 dâu của y' phải chuyển từ âm sang dương do 
đó g(0)>0-4<m<4. 
Kết hợp hai trương hợp ta được -4<m<4. 
Do ¡me Z,— m e{—3;—2;—1;0;1;2;3;4}.. 
Vây co 8 gia tịi nguyên cua tham số 7z thoa man. 


(KTNL GIA BÌNH NĂM 2018-2019) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m đề hàm số 
y=x”+(m—5)x' +(mˆ -25)x°+1 đạt cực đại tại x=02 
A.8 B. 9 C. Vô số D. 10 


Lời giải 
Chọn B 
Ta có y'=12x' +7n—5)x°+6(m“ -25)x 


THI: 7= 5 — y'=12x''. Khi đó y'=0 © x=0 là nghiệm bội lẻ, đông thời dâu của y đối từ 


âm sang dương, nên x=0 là điêm cực tiêu của hàm sô,do đó không thỏa mãn, 7= loại. 
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Câu 60. 


TH2: 7 =—5 —> y'= x “(12x - 70) =0 > x=0 là nghiệm bội chẵn, do đó y' không đổi dâu khi 


đi qua x=0, m=-—5 loại. 

THâ3: + +5— y'=x 12x +7(m— 5)x + 6(mˆ — 25)| =x`.e(x) 

Với g(x)=12x” +7(m—5)x+6(m” —25), ta thấy x=0 không là nghiệm của ø(x). 

Đề hàm số đạt cực đại tại x=0 thì y' phải đối dấu từ dương sang âm khi đi qua x=0, xảy ra khi 


lim ø(x)< 0 


và chỉ khi se ạ S 60m„ˆ~25)<0Œ ~5<m<Š 
Ba s0)< 


Vì m nguyên nên 7= {—4;~3:...:3;4}, vậy có 9 giá trị của m thỏa mãn bài toán. 


Tìm tất cả tham số thực ø để hàm số y= (m—1)x -(mï — 2)x” +2019 đạt cực tiểu tại x=—] 
AÁ.m=0. B. m=-—2. €C. m=]. D.7m=2. 
Lời giải 
Tập xác định: D= R. 
Ta có: y =4(m—1)xÌ -2(m -2)x 
* Điều kiện cần: 


Điêu kiện cần đề hàm số đạt cực tiêu tại x=—l là #'{+-)=0 © -4(m~—1)+2(m? -2) =0 


=0 
©Đm ~Ám=0 | n 
m = 2 


* Điều kiện đủ: 
Trường hợp I1: =0 hàm số trở thành y=—x” +2xˆ +2019 


x=-—Ì 


Ta có: y'=0 ©-4x`+4x=0 ©|x=0 


j=l 


Bảng biến thiên: 





Từ bảng biên thiên ta có hàm sô đạt cực đại tại x=—l nên loại zm=0. 


Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 46 


CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP TRONG KỲ THỊ THPTQG ĐT:0946798489 
Trường hợp 2: m=2 hàm sô trở thành y=x”—2xˆ+2019. 


x=-Ì 


Ta có: y'=0 4x `-4x=0 ©|x=0 





Xx=Ì] 
Bảng biến thiên: 
š —Ẳœ -l 0 1 + œ 
y - 0 + F <‹= 1ñ 3 
+ œ 2019 - 0œ 


: Ả NN F đ Nng "đÍ 


Từ bảng biến thiên ta có hàm số đạt cực tiểu tại x=—l. Chọn „=2. 
Vậy với m=2 thì hàm số y= (m—1)x' -(mỉ -2)# +2019 đạt cực tiêu tại x=—]. 
Câu 61. (CHUYỂN TRẢN PHỦ HAI PHÒNG NĂM 2018-2019 LẦN 02) Cho hàm số y= ƒ(x) xác 


định trên tập sô thực lR và có đạo hàm ƒ'(x)=(x—sinx)(x=m=3)|x~v9—m” ) VxelR (m là 


tham số). Có bao nhiêu giá trị nguyên của 7ø để hàm số y„= ƒ (x) đạt cực tiêu tại x=0? 
A. 6 B. 7 f5 D. 4 
Lời giải 


Điêu kiện 9—m” >0 <>—3 <m <3 


THỊ: 0<z<3 ta có BTT 


+0) 





TH2: m=3 tacó BTT 
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Câu 62. 


Câu 63. 





Từ đó suy ra —3 < 7m < 3 —> có 6 giá trỊ nguyên của 7z thỏa mãn. 


Dạng 4. Tìm m để hàm số có n cực trị 
(ĐÈ THAM KHẢO BGD&ĐT NĂM 2017) Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô 7z để hàm số 
y= (m—1)x` —2(m-3)x' +l không có cực đại? 
A. l<m<3 B. z<I Œ. zm>] D.1<mm<3 
Lời giải 
Chọn D 
THI: Nếu m=1— y =4xÝ +1. Suy ra hàm sô không có cực đại. 
TH2: Nếu m >l. 


Đề hàm sô không có cực đại thì -2(m—3)>0©m <3. Suy ra l<mé<3. 


Vậy l<m<3. 
(MĐ 104 BGD&DT NẮM 2017) Tim tất ca cac gia tri thực cua tham số m để đồ thi cua ham số 
y=x`-3mx”? +4m` co hai điểm cực tịi 4 va Z sao cho tam giac Ø4 co diện tích băng 4 vơi 


Ó la gốc tọa độ. 


l l 
A. m+z0 S0 6087 
C.7zz=—lÌ;m=] D.m=l 
Lời giải 
Chọn C 
y'=3xˆ -6mx. 


¬ : s x=0>y=4m 
y =U<>3x  -6mx =0 < 
x=2m—> y=0 


Đô thị hàm số có hai điểm cực trị khi và chỉ khi m 0. 
Khi đó, hai điểm cực tri của đô là 4 (0:4z`) va B(2m;0), (m0). 


2040B=4 => 2 |am ||pm|=4e =l<ẤẰm =+]. 


Š AOAB — 
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Câu 64. 


Câu 65. 


Câu 66. 


Câu 67. 


(THPT HÙNG VƯƠNG BÌNH PHƯỚC NĂM 2018-2019 LẦN 01) Tìm tật cả các giá trị của 


3 
h4 ca h4 X ; `... . 
tham sô 7z đê hàm sô y = = +7nxˆ — 2mx +1 có hai điểm cực trị. 


nh 
A. 0<m<2. B. m >2. C. m>0. D. ' 
m<0 
Lời giải 
Ta có: y'=—x” +2mx— 2m 


3 
` LÁ X Ƒ hẻ ° Ä bá ! Ƒ s ® ^ ® K 
Hàm sô y = =— +mx” —2mx+l có hai điêm cực trỊ<© „'=0 có hai nghiệm phân biệt 


W. m > 2 
<©>A =mˆ-2m >(0<> . 
m < 0 


(THPT BA ĐÌNH NĂM 2018-2019 LÀN 02) Tìm tất cả các giá trị của tham số 7z để hàm số 
y=x -3xˆ +2mx+m có cực đại và cực tiểu? 
Ñ. N4 ` mộ. 
9 2 2 2 
Lời giải 
+TXĐ: D=R 


+ y'=3xˆ-6x+2m 


+ Hàm sô có cực đại và cực tiêu © y =0 có 2 nghiệm phân biệt. 


© A=36~2Ám >0 m <Š. 


(THPT CHUYÊỀN BẮC GIANG NAM 2018-2019 LÀN 01) Tập hợp các giá trị của để hàm 
số v= vi —mxˆ +(m+2)x+l có hai cực trị là: 
A. (-s;—-l||2;+©)  B.(-œ;-1)Q(2;+©) Œ. (-1;2) D. |-1;2| 


Lời giải 
Chọn B 

Ta có y'=x”—2mx+m+2.. Đề hàm sô có hai cực trị thì y'=0 có hai nghiệm phân biệt nên 
#úm<-—Ì 


J/304A/ >0 nề =m=2>03) 
m > 2 


(THPT QUYNH LƯU 3 NGHỆ AN NĂM 2018-2019) Cho hàm số y =mx” —x” +1. Tập hợp 
các sô thực 7z để hàm số đã cho có đúng một điểm cực trị là 
A. (0;+©). B. (—=;0]. C. [0;+œ). D. (_—=;0). 


Lời giải 
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Câu 68. 


Câu 69. 


Tập xác định D =R. 
THI: =0 hàm số đã cho trở thành y==—x' +1 là một hàm bậc hai nên luôn có một cực trị. 
TH2: m+0, ta có y'=4mx`—2x. 


"=U 


y'=0 © 4mx`T—2x=0 © 2x(2mx” —1]=0 © 2m2 ~I=0(*) 


Đề hàm số có đúng một cực trị thì phương trình y'=0 có đúng 1 nghiệm. 
Ycbt<> Phương trình (*) có một nghiệm x=0 hoặc vô nghiệm suy ra 7m <0. 


Vậy m<0. 


(THPT - YÊN ĐỊNH THANH HÓA 2018 2019- LẦN 2) Cho hàm số y= mx?+(2m+1)x” +1. 


Tìm tât cả các g1á trị thực của tham số m để hàm số có đúng một điểm cực tiểu. 

: À : l l 
A. Không tôn tại ø. — B. >0. C. Hô D. Ea 

Lời giải 

Với m=0,tacó y=x +l—= y'=2x. Khi đó hàm số có l cực trị và cực trị đó là cực tiểu. Suy ra 
mm =0 thỏa mãn yêu câu bài toán. (1) 
Với m:#0, ta có y'=4mx` +2(2m+1)x=2x(2mxˆ +2m + Ì) 
m>0 


Hàm sô có một cực trị là cực tiêu < : ĩ ` 
2mxˆ + 2m +] =0 vô nghiềm 





m >0 
m>\0 1 
©4-2m_-] _ ©4|m<—«©m>0 (2) 
<0 ®j 
m m >0 


Từ (1) và (2) suy ra hàm số có một cực trị là cực tiểu khi >0. 
(CỤM LIÊN TRƯỜNG HẢI PHÒNG NĂM 2018-2019) Tìm số các giá trị nguyên của tham số 
m để hàm số y = xŸ +2Ím? —m—6)3Ÿ +-mm—1 có ba điểm cực trị. 
A. 6. B. 5. Œ. 4. D. 3. 
Lời giải 
Ta có y'=4zÏ +4(mÏ —m—6Ìx= 4xx” +Ím” —m —6Ì. 
x=0 

=0© 

ú x” +(m” —m~—6]=0() 


Hàm số có ba điểm cực trị©> (1) có hai nghiệm phân biệt khác 0 


© mˆ—m—6<<>—2< m< 3. 
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Câu 710. 


Câu 71. 


Ta có: m€Z2,—2<m<3©m€{—1;0;1;2}. 


Vậy có 4 giá trị nguyên của tham số 7n để hàm số có ba điểm cực trị. 
(THCS - THPT NGUYÊN KHUYÈN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Hàm số 
y=m>x" +(m~—1)x`+1—2m có một điểm cực trị khi 
A. 0<m<T]. B.mz<0vm>T. Œ.z=0. D. z<0vm>]. 
Lời giải 
Trường hợp 1: =0 thì hàm số đã cho trở thành y=-x +lI. Hàm số này có ] cực trỊ là cực đại 


—=>7⁄=() thỏa mãn. 


Trường hợp 2: z0 thì hàm số đã cho trở thành y= mx” +(m—1)x” +1— 2m 


2x=0 


Ta có y'=4mx`+2(m—1ìx= 2x|2mxˆ +m—]1\; y'=0<> <> - 
' L ) ị ) ú 2mxˆ +m—]=0 x=—— 


YCBT © y' đôi dâu một lần © Phương trình 9 vô nghiệm hoặc có nghiệm x=ÔÖ. 


l—-m m>Ì 
<©>———<( 
2m m 


Kết hợp hai trường hợp ta được 0<7wmvm>]. 


m>Ì 


Giải nhanh: Với ø khác 0 thì hàm sô đã cho có I cực trị S4b>05 m(n~1)>0 e2] Sú' 
/?;^S 


(THPT CHUYỀÊN LAM SƠN THANH HÓA NĂM 2018-2019 LẦN 01) Có tất cả bao nhiêu giá 
trị nguyên của # trên miễn |[—10;10| đề hàm số j=“. 2(2m + l)x + 7 có ba điểm cực trị? 
A. 20 B. 10 C. Vô số D. I1 
Lời giải 
Chọn D 
Ta có y'`= 4x| xỶ (2m +1) | N‹ 


x=0 


'=0 
' = x=2m+l (*) 


Hàm số đã cho có ba cực trị khi và chỉ khi y'=0 có ba nghiệm phân biệt, hay (*) có hai nghiệm 


phân biệt khác 0 ©2m+1>0< m>—. 


Do m c[—10;10] nên có lÏ giá trị thỏa mãn. 


Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 51 


CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP TRONG KỲ THỊ THPTQG ĐT:0946798489 


Câu 72. 


Câu 73. 


(THPT AN LÃO HÁI PHÒNG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Cho hàm số y= øx” +(m” —6)x” +4 


. Có bao nhiêu số nguyên 7 để hàm sô có ba điểm cực trị trong đó có đúng hai điểm cực tiêu và 
một điểm cực đại ? 
A. 4 B. 3 Œ. 2 D. 9 


Lời giải 
Chọn C 
Tập xác định D =R. 
Ta có y'= 4mx` + 2(m =6) 
Hàm số đã cho có ba điểm cực trị trong đó có đúng hai điểm cực tiểu và một điểm cực đại khi và 
4m >0 


NT. xung 


chỉ khi 


Do đó có hai giá trị nguyên của tham số 7m. 
(KSCL THPT NGUYÊN KHUYÊN LÀN 05 NĂM 2018-2019) Tìm tất cả các giá trị thực của 
tham số m để hàm số y=m#` +(m -l)x +l—2m có một cực trị. 
AÁ. m3] B. m<0 Œ. 0<mm<] D. zz<0t2m>| 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có: y'=4mx`+2(m—1)x 

® Trường hợp 1: Xét m =0 —> y'=-2x. Ta thấy phương trình y'=0 đối dẫu một lân nên hàm số 
có một điểm cực trị. Suy ra =0 (thoả YCBT) (1) 

® Trường hợp 2: Xét m=1=— y' =4x`.Ta thấy phương trình y'=0 đối dẫu một lần nên hàm số 
có một điểm cực trị. Suy ra =l (thoả YCBT) (2) 


x=0 
® Trường hợp 3: Xét m#Ú, y=0<>| „  1—m 





- ` 7. a cày TT m<0 
Đê hàm sô có một điêm cực trị thì <0<> (3) 


<0 


N N “. 
Tử (1), (2) và (3) suy ra ' . 


 Gh¡ chú: Dùng công thức tính nhanh 
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Câu 74. 


Câu 75. 


Câu 76. 


, s ¬¬ mm<0 
Hàm sô có một điêm cực trị khi và chỉ khi m(m—]) >0 =| . 
m> 


Dạng 5. Đường thắng đi qua 2 điểm cực trị 


(MĐ 104 BGD&DT NĂM 2017) Tìm giá trị thực của tham số 7z để đường thắng 
đjj:y= (2m —l)x+3+m vuông góc với đường thăng đi qua hai điểm cực trị của đô thị hàm số 
y=x —3xˆ +]. 

3 3 l l 
A.m== B./m=— C.m=—— D. m=— 

9 4 9 + 

Lời giải 

Chọn B 


Ta có y'=3xˆ —6x. Từ đó ta có tọa độ hai điểm cực trị A(0; 1) „5 (2: -3) . Đường thăng qua hai 


điểm cực trị có phương trình y=—2x+l. Đường thắng này vuông góc với đường thắng 


y=(2m—1)x+3+m khi và chỉ khi (m~1)(-2)=—~1ee m=Š: 


(MÃ ĐÈ 123 BGD&DT NĂM 2017) Đồ thị hàm sô  =+”— 3x” —9x+1 có hai cực trị A và B 
. Điểm nào dưới đây thuộc đường thăng 4B? 
A. M(0;-1) B. N(1;-10) C. P(1;0) D. Q(-1;10) 


Lời giải 
Chọn B 


Ta có:  = 3xˆ =6x—9 thực hiện phép chia 1 cho 1 ta được số dư là Ự =-ðx—À. 
Như thê điểm N(1;-10) thuộc đường thắng AB. 
(MĐ 105 BGD&ĐT NĂM 2017) Đồ thi cua ham số 1 =—x” +3xˆ+5 co hai điểm cực tri A va 


B. Tinh diên tích Š cưa tam giac OAB vơi O la gốc tọa độ. 


A.S=ö5 B.S=C €Œ.5=1U D.S=9 


Lời giải 
Chọn A 
Ta co '=—3xˆ° +6x=>'=0 ©x=0vx=2 


Dễ dang xac đinh được toa đô cac điểm cực tri la A (0; 5) ;B 5) 


Vây OA =5;OB =+AJ85; AB = 24/5 
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Câu 77. 


Câu 78. 


_ 1B+OA+OB 


GỌI ƒ 5 


Ap dụng công thưc Heron tinh diên tích tam giac OAB ta co 
2AOAp p(p -OA)(p -OB)(p -AB) = 


Đô thị của hàm số y= x`—3x °—-9x+l có hai điểm cực trị 4 và #8. Điểm nào dưới đây thuộc 


đường thắng 4. 


A. P(I;0). B. M⁄/(0;-]). C. N(1;-10). D. @(-1;10). 
Lời giải 
TXĐ: D=R. 
y'=3xˆ-6x—9, 
: MiVadg. 
y'=0<>3x -6x-9=0U< 
XS 0= ÿyÊC=2Ð 


Ta có 4(-l;6), 8(3;-26) = 48 =(4;-32) nên ) Chọn ø„ =(§;1). 
Phương trình đường thăng 4Ø là: 
8(x+1)+1(y-6)=0€©8x+y+2=0. 
Thay tọa độ các điểm P,M.,N, @ vào phương trình đường thăng AB ta có điểm N (IL: 10) thuộc 
đường thăng. 


(THPT Xuân Hòa-Vĩnh Phúc- Lân I- 2018- BTN) Biết đô thị hàm số y= xÌ -3x+1 có hai điểm 
cực trị 4, Ø. Khi đó phương trình đường thắng 41Z là 
Á. y=2x-—]. B. y=_—-2x+]. C. y=—-x+2. D. y=x-2. 


Lời giải 


Chọn B 

Thực hiện phép chia y cho y' ta được: y= x⁄|s*]*(-2x+0) 

Giả sử hai điểm cực trị của đô thị hàm số lân lượt là: A(x: 3) và B (x;: };) : 
l 

Đ =y(%,) =y l} cài +(—2x, +l)=-2x, +Ì 

Ta có: 


y; =y(%;) =v()[s :J*C2» +l)=-2x, ` 


Ta thây, toạ độ hai điểm cực trị 4 và 8 thoả mãn phương trình y=-—2x+]. 
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Câu 79. 


Câu 80. 


Câu 81. 


Vậy phương trình đường thăng qua hai điểm cực trị là: y=—2x+1. 
(Lương Văn Chánh - Phú Yên — 2017 - 2018 - BTN) Tìm giá trị thực của tham số m để đường 
thăng đ:y= (3m + l)x +3+m vuông góc với đường thăng đi qua hai điểm cực trị của đô thị hàm 


sô y=x°—3x?—I. 


. B.—. C¿ mi. D.—.. 
3 6 6 3 
Lời giải 
Chọn B 


Xét hàm số y= x`—3x” —l 


Có : y'=3xˆ_-Óx, y "[šz-;Jy-2z~L 
3 3 
Do đó, đường thăng A qua hai điểm cực trị của đô thị hàm sô này có phương trình là „ =—2x—]. 


Đề đ vuông góc với A thì (3 +1).(—2)= —l <c© HT. 


¬"' ` ẽ.ẽ ` l 
Vậy giá trị cân tìm của 7 là “AB 


(THPT CHUYÊN VĨNH PHÚC - LẦN 1 - 2017 - 2018 - BTN) Tìm tất cả các giá trị của tham 
số zm đề đô thị hàm sô J=x +2x + (m — 3) x+m có hai điểm cực trị và điểm Ä⁄ (9; — 5) nằm trên 
đường thăng đi qua hai điểm cực trị của đồ thị. 

Á. m=-—]. B. mm =-5. C. =3. D. m= 2. 


Lời giải 
Chọn C 
Ta có y' =3xˆ +4x+m—3, để hàm sô có hai điểm cực trị thì phương trình y' = 0 có hai nghiệm 


phân biệt = A” >0 <=m< S0 


j 9 5 2 . _-- 
Ta có y= xi» + 3 + ks — ¬ x+ = + E nên phương trình đường thăng đi qua hai điêm 
| 2m 2 2 "`" : | 
cực trỊ là y = & — " x+ “ + P Theo giả thiệt, đường thăng này đi qua M⁄ (9; — 5) nên 7= 3 


(thỏa mãn điêu kiện (*)). 


(PTNK Cơ Sở 2 - TPHCM - 2017 - 2018 - BTN) Tìm giá trị thực của tham sô để đường thắng 
y=(2m—])x+m+3 song song với đường thăng đi qua các điểm cực trị của đô thị hàm số 
y=x -3x +l 
Ä ñ ga. D 

4 2 4 ) 
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Câu 82. 


Lời giải 
Chọn D 
x=0 
x„=. 


Suy ra đồ thị hàm số có hai điểm cực trị là 4(0;1), 8(2;-3)= 48 =(2:-4). 


Hàm số y=>xÌ—3x” +1 có TXĐ: R; y'=3x”—6x; „=0ei 


Đường thẳng đ đi qua hai điểm 4, 8 có phương trình: —=s= y=-2x+l. 
: ¬ : 2m—]=-—2 l 
Đường thăng y=(2m—l)x+m+3 song song với đường thăng đ <> si Nhu iêg, 
m+3z 


(TT Tân Hồng Phong - 2018 - BTN) Tìm tông tất cả các giá trị thực của tham số ứ sao cho 
đường thăng đi qua hai điểm cực trị của đô thị hàm số j2 +3(m -1)x +6mn(1 —2m)x SOng 


song đường thắng y =-—4x. 


À. m=——. B.m=^. sa D.=]. 
3 3 3 
Lời giải 
Chọn A 
Ta có y/ =6x” +6(m—1)x+6m(1—~2m), =0©| `... 
x=l-2m 


TT Ẩ `. l 
Đê hàm sô có hai cực trị thì 7 # l— 2m Sim Ô 


Hai điểm cực trị của đô thị hàm số là A(m:— 7m +3mˆ ) BỊ —2m;20m` — 24mˆ + 9m — I) . Do đó 
AB= [I-3m:(3m -V) .Do đó 4ð có vectơ pháp tuyến là "= (8m -T ] 

Do đó AB:(3m—L x+ y~ 2mẺ +3mmˆ—-m =0 © y =-(3m—I} x+2mẺ —3mˆ +m. 

Đề đường thắng 4 song song với đường thắng y=-—4+x thì: 


m =Ì 


1 
c© ©m=-——~. 
2m` —3mˆ +m z 0 ma ⁄ 


là -HŸ =-4 
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Câu 843. 


Câu 84. 


Dạng 6. Tìm m để hàm số có cực trị thỏa mãn điều kiện cho trước 

(ĐÈ THAM KHẢO BGD&ĐT NĂM 2017) Gọi Š là tập hợp tất cả các giá trị thực của tham số 
¬ : l ` 

m đê đô thị của hàm sô y= x —mxˆ +(m” -lÌx có hai điểm cực trị 4 và Ö sao cho 4, năm 


khác phía và cách đều đường thăng đ: y= 5x—9. Tính tông tât cả các phân tử của &. 
A. 3 B. 6 Œ. -Ó D. 0 


Lời giải 
Chọn D 


Cách 1: Ta có y'=3x”—2mx + mˆ — 1) 
x=m-—] Phê ° —3mm—2 
>=0el N m==..== 


m(mÏ -]) 


` 2 
Dê thây phương trình đường thăng 4B: y= =-: + nên 4ð không thê song song hoặc 


trùng với đ => 4,B cách đều đường thăng đ:y=5x—9 nếu trung điểm 7 của 4ð năm trên đ 








› 3 m= 3 
[m2 —: —~=5m~9©m` —l§m+27=0 =| _-3#3/§ 
2 


Với m = 3— A,B thỏa điều kiện năm khác phía so với đ. 


=1#3võ 
2 


VỚI 7m = —= A,B thỏa điều kiện năm khác phía so với đ. 
Tổng các phân tử của Š băng 0. 
(THPT LÊ QUY ĐÔN ĐIỆN BIỂN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số 


je yn —(m—1)x”+3(m—2)x+2018 với m là tham số. Tổng bình phương tật cả các giá trị 


của đề hàm sô có hai điêm cực trị x,;x„ thỏa mãn x, + 2x; =l băng 


Ẫ B. ““ G2 p.Š 
0 0 4 3 
Lời giải 
Chọn A 


Ta có y'= mx” —2(m—1)x+3(m— 2) 


Đề hàm số có hai điểm cực trị thì phương trình mx” —2(m—1)+x +3(m— 2) = 0 phải có hai nghiệm 


phân biệt. 
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m # 0 m z ( 
= 2 <> 5 
A'=(m 1) —3m(m — 2) > 0 —2mˆ + 4m +] >0 





2{m_—Ì 
Xị.+X› Ñ..m, ) 
m 
Theo định lý Vi-ét ta có 3(m—2) 
X..X› -_—= 
3m—4 
2(m—1) S= d 
X,.+*X› ma m 
Theo bài ta có hệ phương trình “ 2(m—1) 2 — m 
X12, =l Lm>~.+. 
¡ú = 2(t mì) 





co 6 SP "TT sứ, vJueyÚÐg<-4)022-m}=0© z 


m m m mẶ= 


Vậy mˆ +mˆ = S¬ 


Câu 85. (GKLTHPT LƯƠNG THẺ VINH HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Tìm tất cả cả các giá trị của tham 


sô m đê yv=x" -3x^“ +mx—l đạt cực trị tại x,,x, thỏa mãn x/ +x; =6 


Á.m=_—3 B. m=3 ŒC.7m=-Ì D. 7=] 
Lời giải 
Chọn A 
= 3x2 —6x +m. Hàm số đạt cực trị tại *;x*;.Vậy x,,x; là nghiệm của phương trình y'=0 


Ấp nh) =2 
Theo viet ta có m 
4 


2 2 — 2 
Ã¡ Ho =1) “2A: 


chế =4- “=6 —> /”„—=—3 


Câu 86. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m để đồ thị hàm số y= x` —8x? + (mĩ +Ì I)x—2mŸ +2 


có hai điểm cực trị nằm về hai phía của trục Óx. 
A. 4. B. 5. Œ. Ó. D. 7. 


Lời giải 


Chọn D 
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Câu 87. 


Câu 88. 


Yêu câu bải toán <> đô thị hàm số cắt trục hoành tại ba điểm phân biệt 


<>x`-§x “+ (mĩ +Ï l)x —2mˆ +2=0 có ba nghiệm phân biệt 


x` 83” +(m? +11]x—2m”+2=0 ©(x—2)(x?~6x+m? —1)=0 
=2 
= 2 2 
xế =6x+7m.—]=0(*) 
Suy ra phương trình (Š) có hai nghiệm phân biệt khác 2 
A'=10=m) >0 m # +2J2 
=. 
m—8#0 —10 < m< v10 
Vậy có 7 giá trị nguyên của tham số thỏa mãn đề bài. 


(CHUYỂN HẠ LONG NĂM 20182019 LÀN 02) Cho hàm số 
y=xÌ~(2m+1)x? +(m +1)x+m—1. Có bao nhiêu giá trị của số tự nhiên z < 20 để đồ thị hàm 


số có hai điểm cực trị nằm về hai phía trục hoành? 
A. 18. B. 19. Œ. 2]. D. 20. 


Lời giải 
+ Ta có: y= (x-1)(zx? —2mx+1—mÌ. 
+ Hàm sô có hai điểm cực trị năm về hai phía trục hoành khi và chỉ khi đô thị y cắt trục hoành tại 
ba điểm phân biệt. © y = lý — 1) (x — 2mx + — m) =0 có ba nghiệm phân biệt. 


© xˆ -2mx+]—m =0 có hai nghiệm phân biệt khác 1. 


"` .- 








1ù < 

2 

“ˆ+m—]I>0 

TK Sở =5. 

2— 3m z0 2 

2 

"#~ 

3 


+ Do 7c N,m < 20 nên l << 20. Vậy có 19 số tự nhiên thỏa mãn bải toán. 


(CHUYÊN KHTN NÁM 2018-2019 LÀN 01) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số 7 đề đô 
thị của hàm số y= x -(m+1)xƒ +(m -2)x-mÏ +3 có hai điểm cực trị và hai điểm cực trị đó 


năm về hai phía khác nhau đôi với trục hoành? 
A. 2. B. 1. 


C. 3. D. 4. 


Lời giải 
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Câu 89. 


Câu 90. 


Ta có y'=0<>3x' —2(m+1)x+ mí =2, 


DI nu T0 


Đề hàm sô có hai điêm cực trị © A'>0<>-—2m”+2m+7>0< 








Ta lần lượt thử bỗn ø1á trị nguyên của #; thỏa mãn ) là —1;0;1;2. 

Ta được bốn hàm số 

y=x -x+2;y=x -x -2x+3;y=x —2x -x+2;y=x —3x+x—]. 
Khi đó ta nhận thấy chỉ có m =1 thỏa mãn yêu câu bài toán. 


(THPT LÊ QUY ĐÔN ĐIỆN BIỂN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số 


ý ==2x`+ 3Ắm = 1)x -E 6Ẳm = 2)x —1 với ? là tham số thực. Tìm tất cả các giá trị của z để hàm 
số có điểm cực đại và điểm cực tiểu năm trong khoảng (—2; 3) . 
A. m€(—1;3)U(3;4). B. me (1;3). C. mm € (3;4). D. mc(—1;4). 
Lời giải 
Chọn A 
Ta có: 1/'= 6x? +6(m—1]x+6(m— 2) 
Đề hàm số có điểm cực đại và điểm cực tiêu năm trong khoảng (—2; 3) © pt 1 =0 có 2 nghiệm 
thuộc khoảng (—2; 3) 
©x? +(m—1]x+(m—2) =0 có 2 nghiệm thuộc khoảng (—2;3) 
©®(x+1)x+m—2)=0 


2 x=-—1€[|-—2;3) 


Xx=2—rm 





2—?r < —] TH Z= Ö 
YCBe>| | 


—2<2—fn<3 —l<?n<4 


(THPT CHUYÊN LAM SƠN THANH HÓA NĂM 2018-2019 LÀN 01) Tổng tất cả các giá trị 
thực của tham sô m đề hàm số: y= 3x Ì+ 2(m + l)x — 3mx +m — 5 cô hai điểm cực trị s it đồng 
thời y(x,)-y(%;) =0 là: 

A. -21 B. -39 C. -8 D. 3/11—13 
Lời giải 


Chọn A 
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Câu 91. 


+) Đề hàm sô có hai cực trị thì phương trình y„'=0 phải có hai nghiệm phân biệt: 

y' =9xˆ +4(m+1)x—3m có hai nghiệm phân biệt © A' =4(m +1} +27m>0 

+) Xét y{x ()-y (x;)= 0 nên ta có y=3x” +2(m+1)x' — 3mx +m — 5 phải tiếp xúc với trục hoành 
—=3x +2(m+1)x/ — 3mx+m—5 =0 phải có nghiệm kép 

c©(x- I)|3x °+(2m+5)x—m+5 |=0(1) phải có nghiệm kép 

+) THI: Phương trình 3x +(2mm+5)x—m +5 =0 có một nghiệm x =Ï => m, =—13 

+) TH2: Phương trình 3x“ + (2m + 5)x —m+5=0 có nghiệm kép khác I 

=A=(2m+5} —12(5~m)=0 © 4m? +32m—35 =0 = m, +m, = —Ñ 

—>m +m, +m. = ~2l 


(THPT CHUYỂN BẮC NINH LÀN 01 NĂM 2018-2019) Gọi S là tập các giá trị dương của 
tham số mm sao cho hàm số y = x` —3/mx”+27x+3m—2 đạt cực trị tại x,,x; thỏa mãn lX, —%;| in 
.Biết § =(a;b|. Tính T=2b-a. 
A.7=x5l+6 B.7=v61+3 C.7=v61-3 D.7=x51—6 

Lời giải 
Chọn C 
+) Ta có y =3x“-6mx+27, y =0<>x -2mx+9=0 (1) 


+) Theo giả thiết hàm số đạt cực trị tại *,;x*; © phương trình (I) có 2 nghiệm phân biệt 
m >3 


©A >0 Sn°~9>0©| (*) 
< —3 


ựs° “À *°sA ` ` r §:/A, Ất : Xi +- X2 — 2m 
+) Với điêu kiện (*) thì phương trình (I) có 2 nghiệm x,,x;, theo Vi-ét ta có: o 
X1; — 


+) Ta lại có lX; —x%|<5 =7 cải S2/S1 Đi +} —4xx,—25<0 


“up 


2 


<© 4mˆ-61<0<>-— 


() 


+) Kết hợp (*), (**) và điều kiện zm dương ta được: 3 < 7 < - 
a=3 


.“” vVøI >7T=2b-a=61-3. 


2 
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Câu 92. 


Câu 93. 


Câu 94. 


(SỞ GD&ĐÐT BẮC GIANG NĂM 2018-2019 LÀN 01) Gọi Š là tập hợp các giá trị nguyên của 
3 
tham sô m để hàm sô y= ` —2xˆ+mx+3 có hai điểm cực trị x,,x, <4. Số phân tử của Š băng 


A. 5. B. 3. C.2. D. 4. 
Lời giải 
3 


Ta có: y= T21” tự +33 y"= XÌ =Âx tim, 


Hàm số có hai điểm cực trị x,,x, thì phương trình y'=0 có hai nghiệm phân biệt 


<S>A'>0<>4-m>0<>m<4. 


X.=2=\3=ïm 
*„=2+VW4-m 


Yêu cầu bài toán trở thành x, <4 2+4'4—-m <4€©>0<m<4. 


Khi đó giả sử x <x,, y'=0<> 


Kết hợp với m< 4 ta được 0<7m<4. Do m nguyên nên 7e {0;1;2;3}. Vậy có 4 giá trị của 7m 


thỏa mãn yêu câu bài toán. 


(TOÁN HỌC TUÔI TRE NĂM 2018 - 2019 LẦN 01) Tìm giá trị thực của tham số để hàm 
sô y—x +4[m—2)x7 —7x-+1 có hai điểm cực trị x,;x, (x, < x,) thỏa mãn X:|—là| =_-4 
A. m =5. b= C. m—=3. Da 
2 5) 
Lời giải 


Ta có y=x +4(m—2)x`—7x +] (1) 
—>y'—=3x +8(m—2)x—7. Xét phương trình 3x” +8(m—2)}x—7=0 (2) 
A'=|4(m—2)Ï +-21>0, với mọi m => hàm số (1) luôn có hai điểm cực trị X;¡ X; VỚI mỌI 7. 


*Ta thấy ae = —21< 0 > phương trình (2) có 2 nghiệm trái dấu 





=>x¿<0;x,>0 =|x|Ì=—; „SH 


8(m— 2) 


* Ta có x;|—l#;|=—4 => —-x¡—x;=—4 ©-—(x,+x;)=—4© 3 


ˆ.o-. 
2 


(PEN I- THẦY LÊ ANH TUẦN - ĐỀ 3 - NĂM 2019) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số 
m để đim M (2m ;zm) tạo với hai điểm cực đại cực tiểu của đồ thị hàm số 
y=2x`—3(2m+1)x?+6m(m+])x+l_ (C) một tam giác có diện tích nhỏ nhât? 

A. 0 B. I C2 D. không tôn tại 


Lời giải 
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Câu 95. 


Câu 96. 


Chọn B 
Ta có y'=6x“ -6(2m+1)x+6m(m +]) 


X=m . 
„0e —> Vn c R, hàm sô luôn có CĐ, CT 
x=m+ 


Tọa độ các điểm CĐ, CT của đô thị là A0n;2m +3m” +1), Bữn +1;2m` + 3m”) 
Suyra 4B=J2 và phương trình đường thắng 48:x+ y— 2m) —3m? —m—1= 0 
Do đó, tam giác A⁄⁄4B có diện tích nhỏ nhất khi và chỉ khi khoảng cách từ Ä⁄ tới 4B nhỏ nhất 


3m +1, 1 
42 42 


(HSG BÁC NINH NĂM 2018-2019) Tìm tất cả các giá trị thực của tham số thực m đề đường 


thăng đi qua hai điểm cực đại, cực tiêu của đồ thị hàm số y = x`- 3mx+2 cắt đường tròn (C ) có 





Ta có đ(M, AB) = , dâu "=" khi m=0 


tâm 7 (1:1) ,„ bán kính băng l tại hai điểm phân biệt A,B sao cho diện tích tam giác [AB đạt giá trị 
lớn nhất. 
+ — + 
_2‡3 B.m— 2È v3 c.m=1‡13 b.m—2ÊV5 
3 2 5; 2 
Lời giải 


A. m 











Ta có: y'=3xˆ —-3m suy ra đồ thị hàm số có điểm cực đại và cực tiêu khi m >0. Các điểm cực 
đại, cực tiêu của đô thị hàm sô là CÍTm:2 + 2mxlm Ì; DỈNm;2~ 2mxlm ). 

Đường thắng A đi qua các điểm CĐ, CT của đô thị hàm số có phương trình là: y =-2zx+2. Do 
2m —]| 


N4m? +] 


h . Ắ= l 
điêm A,B phân biệt. Dê thây 7m = ` không thõa mãn do Ä,Ï,B thăng hàng. 


d(I,A)= <R=l (vìm>0) => A luôn cắt đường tròn tâm Í (1,1), bán kính =1 tại 2 


| | l l l 
VỚI mm # 5 : A không đi qua L ta có: 5. »¡ = ng AIB< „# =- 


n. 1 _` —— 
Do đó S,„„; lớn nhât băng D khi sin 478 =1 hay AAIB vuông cân tại Ï © !H = = 


5| 
S|~ 


2m] l 2+43 . 
J2m-I__ 1 „_2+v3 ( H là trung điêm của ÄB) 
J4m?+1 V2 2 
(ĐỀ 04 VTED NĂM 2018-2019) Biết đồ thị hàm sô y=xÌ+ax”°+bx+c có hai điểm cưc trị 
M(x;:y,).N(5:; y›;) thỏa mãn xí, (0 —#;) =ÿ) (x, —%; ). Giá trị nhỏ nhất của biểu thức 
P=abc+2ab+3c bằng 
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Câu 97. 


- TP = D.T—ˆ 
4 4 36 6 
Lời giải 
Chọn A 


Ta có y=3x“+2ax+b 


1L 1 aT 2b ab 
Chia y cho y' tađược y=y | —x+—a S=————Í|Ì#Z+6<=—=¬. 
y cho là được VS 2 [  yt26 | : : : 


Do (x;;y,). N(x;; y; ) là hai điểm cực trị nên y(x,)=0, y'(x;)=0 


=Íe- |=»[-Š']* ———=(x. #*x,)<© ab =9c 
2 
Ta có: P= dbc +24B+ 3e =9 +/21e=|3e+ 2) “=>. 


Vậy giá trị nhỏ nhất của biêu thức P= abe+2ab+3c bằng— " 


Dạng 7. Tam øiác cực trị 
(ĐÈ MINH HỌA GBD&ĐT NĂM 2017) Tìm tất cả các giá trị thực của tham số ứ sao cho đô 
thị của hàm sô y= x†*+2mx? +1 có ba điểm cực trị tạo thành một tam giác vuông cân 


` B. =1. D. m=-—]1. 


9 9 
Lời giải 
Chọn D 


Hàm số y = x!° +2mx? +1 có tập xác định: D=]R 
Ta có: y'=4x` +4mx; y'=0 © 4x +4mx =0 © 4x(x” +m]=0 © 


Hàm số có 3 cực trị khi và chỉ khi phương trình (*) có 2 nghiệm phân biệt khác 0Ö 


<> —1m >  <> m < 0Ö. 
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Câu 98. 


Câu 99, 


Vậy tọa độ 3 điểm lần lượt là: 4(0;1); B(—V—m;1— mẺ ];C[N—m;1—mẺ ] 

Ta có AB =|——m;—m” Ì; AC =[N—m;—mẺ ] 

Vì AA45C vuông cân tại A= AB.AC=0<>—|m” + m?.m? =0©-Ìm|+m' =0<>m+m” =0 
<©m=-—] (vì m<)) 


Vậy với 7= —] thì hàm số có 3 cực trị tạo thành một tam Ølác vuông cân. 


(MĐ 105 BGD&ĐT NĂM 2017) Tìm tất cả các 1á trị thực của tham số r để đô thị của hàm số 


 = x`Š—21mxˆ có ba điểm cực trị tạo thành một tam giác có diện tích nhỏ hơn 1. 


A. 0<?m<1 B. #>0 C.0<m<34 D. ø <1 


Lời giải 


Chọn A 
Tập xác định D = R 





Sở 
Ta có 1'=4x” -41mx. ý =0 4i =4mx =0 | 


Hàm số có ba điểm cực trị khi và chỉ khi >0. Khi đó đồ thị hàm sô có ba điểm cực trị là 
O(0;0). A|m;—m? |. B(—Vm;m? |. 


1 


AOAB —_ 2 


Do đó S OH.AB=— mÈ.2alm = mẺ ÝÏm <1€0<m<1. 


(THPT LÊ QUÝ ĐÔN ĐÀ NÀNG NĂM 2018-2019) Gọi S là tập hợp tất cả các giá trị của tham 
số mm đề đô thị hàm số y= x” — 2(m+1)xˆ+mˆ có ba điểm cực trị tạo thành ba đỉnh của một tam 


giác vuông. Số phân tử của tập hợp Š là 
A.2. B. 0. C. 4. D. Ì. 


Lời giải 


. y=x ~2(m+l)x” +mẺ =y'=4x`—4(m+1)x= 4x(x? —m—]). 
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Câu 100. 


Câu 101. 


° Hàm số có 3 điểm cực trị © y'=0 có 3 nghiệm phân biệt. 
© xˆ-m—]=0 có 2 nghiệm phân biệt khác 0. 
<©=—m—]>0. 
<©m<-—Ì]. 

X=-vm+l 
Khi đó: y'=0<>|x=0 

X=wVm +] 
‹ Giả sử 4, B, C là ba điểm cực trị của đô thị hàm số. 
= A(T—Vm +1;—2m 1), B(0;m”),C[jm +1;—2m—]) 
=48={ m+1;(m+ 1) ),CB =[—Vm+1;(m+ 1) ] 

: —— =— 4 m=—Ì 
A41BC vuông tại đ<> 418.CB=0 ©-(m+1)+(m+]) =0+| ĩ —=m =0. 
HI — 

(THPT ĐOÀN THƯỢNG - HAI DƯƠNG - 2018 2019) Cho hàm số y= x” -2mxˆ +1 (1). Tổng 
lập phương các giá trị của tham số ø để đô thị hàm số (1) có ba điểm cực trị và đường tròn đi qua 


3 điểm này có bán kính ® =1 bằng 





A. T B. =3 C. 2+5. D. -I+./5. 
Lời giải 
>TXĐ: D=TR. 


> y'=4x)—4mx =4x(xˆ —mì). 

»> Đề đô thị hs (1) có 3 điểm cực trị <> ứø > 0. 

»> Gọi (0; D, B(Ím :—mˆ +), C(_-m :—mˆ +]) là các điểm cực trị của đồ thị hs (1), 7(0;—m” +]) 
là trung điểm ÖC. 


Ta có AI =mˆ, AB = 41C =m~+mˆ`. Suy ra 2AILBC=“*S“ ““© R= 2A4l 











4R _— AB.AC 
m=0 (J 
m=l] (n) 
ý 

<© se. ~=l©m`—2m”+m=0<© "=...- () 
m+1m 8) 
"“'- 

LING: (n) 


(THPT MINH CHẦU HƯNG YÊN NÁM 2018 — 2019) Tìm tất cả các giá trị thực của tham số 
m để đô thị hàm số y= x°—2mˆx”+m+4 có ba điểm cực trị tạo thành ba đỉnh của một tam giác 
đều? 


A. m e{0;x3;—x3] B. m e|0;93;~43] (. m e|43;—3] D. m e{—x3;x3] 
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Câu 102. 


Lời giải 
Chọn C 
Đô thị hàm số có 3 điểm cực trị © m+0. 


Khi đó, 3 điểm cực trị của đồ thị hàm số là 4(0;zm+4), ®(|m 





;—m` +m +4], 


C(-Ìm 





;—m` +m +4). 


Tam giác 4BC có 4B = AC nên tam giác 4BC cân tại 4, suy ra tam giác 4BC đều 


m =() 


m=+§9J3_ 


<© 4B = BC  \|mˆ +m` =2|m| © mÌ + m” =4m” © 


Kết hợp điều kiện ta được m e {2 $3 : 


(THPT QUANG TRUNG ĐÓNG ĐA HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Tìm z để đồ thị hàm sô 
y=x!?—2mˆ”xˆ +1 có 3 điểm cực trị lập thành một tam giác vuông cân. 
A.m=l]. B.me{-l1;1}. C. im c{—1;0;1}. D. mcØ. 
Lời giải 

y=x-2mˆxˆ +]. 
+ Cách I: 
Hàm số có 3 cực trị øb< 0 © —27m? < 0 <> m #0. 
y'=4x` -4mˆx 
y'=0<©4y` -4mˆx=0 

<> 4xx —m”)=0 

Xi — 0 ) =Ì 
©|x=m =>|y, =-m +l 


X =—H_ | =-m +] 
Giả sử 4(0;1), 8(m;— m° +1), C{—m;— m° +1) là 3 điểm cực trị của đồ thị hàm số. 
AB =(m;—mt => AB = ÝmẺ + nỀ 
AC =(—m;— m° => AC = mẺ + mẺ . 


Yêu câu bài toán < A4BC vuông cân tại 4 


Km M“ 
= < 


"=... ©—m”(I—m°)}=0 
AB.AC =0 


—m” +mŠ =0 
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m=0 (D 
<© |m=]I (n). 
m = —l(n) 


Vậy me t-1:1. 


+ Cách 2: (Áp dụng công thức tính nhanh cực trị hàm trùng phương) 





ab<0 ~2m" <0 ¡mm # Ö 
¬ m # 
Yêu câu bài toán <> + —8¿ø = =5 -_¡©® 1 : <©S‹|m=]l (n). 
b` ˆ (-2mˆ } "¬ m = —1(m) 


Vậy me t-1:1. 


Dạng 8. Bài toán cực trị hàm số chứa dấu trị tuyệt đôi 
Câu 103. (ĐÈ THAM KHẢO BGD & ĐT 2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số „ để hàm số 
y= 3x! —4x°—12x?+m| có 7 điểm cực trị? 
A. 5 B.ó C. 4 D. 3 
Lời giải. 
Chọn C 


y= /(x) = 3x! —=Ấy =l2Xˆ +7 


Ta có: #{z)=12>` -12xˆ—24x.; ƒ#{x)=0<©x=0 hoặc x=-—1 hoặc x=2. 





m= m—32 


Do hàm số ƒ (x) có ba điểm cực trị nên hàm số y = | ƒ (x) có 7 điểm cực trị khi 


m>9 : 
: TÀI 160020002 2908 200858001800000000U060885.10S/0S02/0IENB 
— 5< 


Câu 104. (CHUYỂN HƯNG YÊN NẮM 2018-2019 LÀN 03) Biết phương trình øx? +øx?+cx+đ =0 
(a0) có đúng hai nghiệm thực. Hỏi đồ thị hàm số y = laxÌ +bx? +cx+d| có bao nhiêu điểm cực 


trị? 
A. 4. B. 9. K.... D. 3. 
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Lời giải 


Phương trình øx`+xˆ” +ex+ =0, a#0 là sự tương giao của đồ thị hàm số 

ax` +bxˆ +cx+dT=0, a#0 và trục hoành. 

Do phương trình ax” + bxˆ +ex+ =0, a #0có đúng hai nghiệm thực nên phương trình 

ax` + bà” + cx + đ = 0 có thê viết dưới dạng z(x—x,} (x—x,)=0 với x¡, x; là hai nghiệm thực 
của phương trình (giả sử x, < x,). Khi đó đồ thị hàm số y= ax” +bx” +ex+đ (a số 0) tiếp xúc 


trục hoành tại điêm có hoành độ x, và cắt trục hoành tại điêm có hoành độ x;. 


Đồ thị hàm số y= ax` +xˆ +ex+d (a0) ứng với từng trường hợp z>Ô và a<ÔU: 


a <=Ũ 





Đô thị hàm số y= ax” +bx? +oz+ 4 (z0) tương ứng là 





Vậy đô thị hàm số y= laxÌ +bx  +ex+ di (z0) có tất cả 3 điểm cực trị. 


Câu 105. (CỤM LIÊN TRƯỜNG HẢI PHÒNG NĂM 2018-2019) Tìm số các giá trị nguyên của tham số 


m đề đồ thị hàm số y= xi — 2mx” + 2m” -L m— ID) có bảy điểm cực trị 
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Câu 106. 


A. 1. B. 4. ŒC. 0. ÙD. 2. 
Lời giải 
Đô thị hàm số y = |x? — 2mx” + 2m” +m—12| có bảy điểm cực trị khi và chỉ khi đồ thị hàm số 
y=—x ` -2mx” +2m'ˆ -+ m—12 cắt trục hoành tại bốn điểm phân biệt 
mỸ —(2m? + m —12) > 0 
xỶ—2m3ˆ -- 2m” -+ m— 12 =0 có bôn nghiệm phân biệt khi và chỉ khi 127m > 0 
2m“ ++m—12>0 


—4<m< 3 
—] Q7 
©lm>0 Ă=a.... 
—]—4/97 —] O7 
m<=I=Đ Ty =LE 1 


Vậy không có giá trị nguyên của tham sô ứ để đô thị hàm số y=— xí — 2mxˆ -L 2mˆ -L m— 12 có 
bảy điểm cực trị. 
(HSG BÁC NINH NĂM 2018-2019) Số điểm cực trị của hàm số y = (4 -l)(x- 2)Ì là 


A. 2 B. 2 Œ. 3 D. 4 
Lời giải 
Xét hàm số: y=(x-1)(x-2} =3) =5x?+§x=A. 


2 
y'=3xˆ -10x+8. Lúc đó: y'=0 © 3x” —10x+8=0<> 4. 
3 


Vẽ đô thị hàm số y= (4 =!)(x=2} băng cách vẽ đô thị y = x`—5x” +8x—4, giữ nguyên phân 


đồ thị năm phía trên trục hoành, rôi lây đôi xứng qua trục hoành phân đô thị ở dưới trục hoành, 
sau đó xóa phân đồ thị năm dưới trục hoành. 


3 


2.5 


0.5 
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: 1 ` Ã 2 2 ^ N L4 ` 7 ^^ . 
Dựa vào đồ thị hàm sô y = (4 -lI)(x-2) ở trên, hàm sô này có 3 điêm cực trị. 


Cách 2: 
Bảng biến thiên: 





Số điểm cực trị của hàm số y = | ƒ (x) băng tông số điểm cực trị của hàm số y„= ƒ (x) và SỐ 
nghiệm đơn, nghiệm bội lẻ của phương trình (x) ¬ 

Hàm số y= x` -5x”+8x—4 có 2 điểm cực trị. 

Phương trình y= (x — L)(x — 2} có hai nghiệm nhưng chỉ có l nghiệm đơn x =]. 

Do đó số điểm cực trị của hàm số y„= (x-0(x-?)] là 2+1=3. 


Câu 107. (MÃ ĐỀ 110 BGD&ĐT NĂM 2017) Cho hàm sô y= ƒ (x) có bảng biến thiên như sau 





œ —1 3 +©c 
- + 0 — 0 + 
PT. n Pu 
U 
Nú MỊ⁄ 


Đồ thị của hàm số y= | ƒ (x) có bao nhiêu điểm cực trị? 


A.4 B. 2 .` D. 3 


Lời giải 
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Từ bảng biên thiên ta thây đồ thị „= ƒ (x) có 2 điểm cực trị năm phía trên trục đx và cắt trục 


Ox tại 1 điểm duy nhất. Suy ra đô thị y= | ƒ (x) sẽ có 3 điểm cực trị (tham khảo hình vẽ) 


Câu 108. (KTNL GIA BÌNH NĂM 2018-2019) Cho hàm sô y = ƒ(x) có bảng biến thiên như sau. 





hU NG 


Hàm sô y = ƒ (|x— 3|) có bao nhiêu điểm cực trị 

A. 5 B. 6 C. 3 D. 1 
Lời giải 

Chọn C 

y=/(z-3|) (1) .Đặt ¿ =|x—3|,¡ > 0 Thì (1) trở thành: y = ƒ(7)ứ > 0) 


x—3 


v(x-3) 


Có /=J(x-3) >r'= 


Có y, =/,/ Œ) 


h=p xe x=3 
f f f Í — 
9,=0e/700=0| <©|=-2(L)©|x=7 
⁄ƒ@=0 | _„ s Í 


Lây x=§ có/ 8) ƒ 5) >0, đạo hàm đối dâu qua các nghiệm đơn nên ta có bảng biến thiên: 





Dựa vào BBTT thi hàm SỐ y = / —3|) cÓ 3 cực frỊ. 


Câu 109. (GKI THPT VIỆT ĐỨC HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hàm sô y„= ƒ(x) xác định, liên tục 


trên lÄ và có bảng biên thiên như sau: 
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* lÌ-& -Ì 3 +oœo 
„ + 0 = 0 + 
* -+œ 
: 1 
Đồ thị của hàm số y= | tÀ (x) có bao nhiêu điểm cực trị? 
ÂU B. 3 Œ. 4 D. 5 
Lời giải 








Từ bảng biên thiên ta thây đồ thị y= ƒ (x) có 2 điểm cực trị năm phía trên trục Óx và cắt trục Óx 


tại I điểm duy nhất. Suy ra đô thị y= | ƒ (x) sẽ có 3 điểm cực trị (tham khảo hình vẽ) 


Câu 110. (GKI THPT VIỆT ĐỨC HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hàm số y= ƒ(x) có bảng biến thiên 





như sau 
@ —1 3 ro 
g/ + 0 — 0 + 
z5. bu 
U ` ⁄⁄ 
` XI 


Đồ thị của hàm số y= | Ƒ (x) có bao nhiêu điểm cực trị? 
A. 5 B. 3 Œ. 4 D. 2 
Lời giải 


Chọn B 
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Câu 111. 


Câu 112. 








Từ bảng biến thiên ta thây đồ thị y= ƒ (x) có 2 điểm cực trị năm phía trên trục Óx và cắt trục Óx 


tại I điểm duy nhất. Suy ra đô thị y= | lộ (x) sẽ có 3 điểm cực trị (tham khảo hình vẽ) 


(TOÁN HỌC TUÔI TRẺ NĂM 2018 - 2019 LÀN 01) Cho hàm số 
a>0,đ>2019 


. Sô cực trị của hàm số 
a-+b-+c+d—2019<0 


ƒ(x)=a#` +bx”+cx+d (a,b,c,đdclR) và 


y=|g(x)| (với g(x)= ƒ(z)—2019) bằng 


A. 2. B. 5. c5 D. l. 
Lời giải 
+ Ta có 
lim ø(z)=—œo 


ø(0)=a—2019>0 , 
—> Ø8 (x) =0 có ba nghiệm phân biệt, mà gø (x) là hàm sô bậc 

s()=a+b+c+d—2019<0 

lim s(z) = +oo 

X=rröo 
ba. Suy ra, hàm sô y= 8 (x) có hai điểm cực trị. 
+ Vậy đồ thị của hàm số y=g (x) là đô thị của hàm số bậc ba, có hai điểm cực trị và cắt trục Óx 
tại ba điểm phân biệt. Do đó, số điểm cực trị của hàm số y== | g (x)| băng 5 => số cực trị của hàm 


SỐ y=— l8 (x)| băng 2 hoặc băng 3. 


(SỞ GIÁO DỤC ĐÀO TẠO VĨNH PHÚC NĂM 2018 - 2019 LẦN 01) Có bao nhiêu giá trị 
nguyên của tham số zø để hàm số y= 3x! —4x)—12x?+m?| có đúng 5 điểm cực trị? 
ÁA. 5. B. 7. Œ. ó. D. 4. 

Lời giải 


Xét hàm số ƒ(x) =3x!—4x)—12x?+m°; ƒ'{v)=12x`—12x?—24x 


ƒ({x)=0<>x, =U;x, =-l;x; =2. Suy ra, hảm sỐ y= ƒ(z) có 3 điểm cực trị. 
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Câu 113. 


—= Hàm số y =|3x° -4x`—12x? +mˆ”| có 5 điểm cực trị khi đồ thị hàm số y= ƒ(x) cắt trục hoành 


tại 2 điểm phân biệt © 3x -4xÌ —12x? +” =0 có 2 nghiệm phân biệt. 
Phương trình 3x” —4x”—12xˆ +” =0 <>—3x? +4xÌ°+12xˆ =mˆ (1). 
Xét hàm số g(x)=—3x! +4x`+12x7; g'(x)=—12x` +12x?+24x. 


Bảng biến thiên: 





ˆ<0 
Phương trình (1) cớ 2 nghiệm phân biệt <> h › © 4'5< Im| <32. 
5<?mˆ <32 


Vậy mc13;4;5;—3;—4;—5}. 


(HSG BÁC NINH NĂM 2018-2019) Số điểm cực trị của hàm số y = (4 -l)(x- 2) là 


A. 2 B. 2 Œ. 3 D. 4 
Lời giải 
Xét hàm số: y=(x-1)(x-2} =Z# =)X k4, 


2 
y'=3xˆ -10x+8. Lúc đó: y' =0 © 3x“ -l10x+8=0<©© 4: 
3 
Vẽ đô thị hàm số y=lx-0(x-?)Ì băng cách vẽ đô thị y = x`—5x” +8x—4, giữ nguyên phân 


đồ thị năm phía trên trục hoành, rôi lây đôi xứng qua trục hoành phân đô thị ở dưới trục hoành, 
sau đó xóa phân đô thị năm dưới trục hoành. 
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Câu 114. 
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3 


lo) 


2 


› 1 ` Ặ 2 2 ^ ` LÁ ` r “^Ä ° 
Dựa vào đồ thị hàm sô y = (4 =I)(x-2) ở trên, hàm sô này có 3 điêm cực trỊ. 


Cách 2: 
Bảng biến thiên: 





Số điểm cực trị của hàm số y = | ƒ (+) băng tổng sô điểm cực trị của hàm sô y= ƒ (x) và SỐ 

nghiệm đơn, nghiệm bội lẻ của phương trình ý (x) =Ú, 

Hàm số y = x`—5x”+8§x—4 có 2 điểm cực trị. 

Phương trình y = (x — I)(x — 2} có hai nghiệm nhưng chỉ có l nghiệm đơn x =]. 
Do đó số điểm cực trị của hàm số y= (x-0(x-?)Ì là 2+1=3. 

(THPT CHUYÊN VĨNH PHÚC LÀN 02 NĂM 2018-2019) Có bao nhiêu giá trị nguyên dương 
của tham số ø để hàm số y= 3x =4x =l2x # mị có 5 điểm cực trị. 
A. l6 B. 44 Œ. 26 D. 2/7 

Lời giải 
Chọn C 
Đặt: g(x) =3x'° -4x”—12x” +m 


ÄÑ== )=f"-=2ˆ 
Ta có: øx)=12x -12x-24x=0 ©| x=-l—>y=m-—5 
x=0>y=m 
6 
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Câu 115. 





— œ mời ` Ũ 1 +œ 
= Ö + ũ = Ũ + 
+ứ m +œ 
ni _¬ Z XS _ 
m=s mì — 32 
m < 0 


: m<0 
Dựa vào bảng biến thiên, hàm số có y =|g(x)|có 5 điểm cực trị khi | [m—5>0 <© | 
32c0. L<m<32 
1 — 3¿< 


Vì m là sô nguyên dương cho nên có 26 sô m thỏa đê bài 


(GKI THPT LƯƠNG THẺ VINH HÀ NỘI NĂM 2018-2019 Cho hàm số 
y= xÍ —2mx? + 2m — l| với m là tham số thực. Số giá trị nguyên trong khoảng =2 2| của m để 


hàm số đã cho có 3 điểm cực trị là 
A. 2 B. 4 Œ. 3 D. I 


Lời giải 


Chọn B 


Đặt ƒ(x)=x`—2mx” +2m—], #Ƒ'{x)=4#`-4mx, #'{x)=0© 


+ Trường hợp 1: hàm SỐ có một cực trị — m e |—2;0| : 
Đồ thị hàm số „= ƒ(z) có một điểm cực trị là A(0; 2m — 1) 


Do me |—2; 0| —=>V,„=2m—]<0 nên đồ thị hàm số _= ƒ(x) cắt trục hoành tại 2 điểm phân biệt 


nên hàm số y = | ƒ (x) có 3 cực trỊ —> có 3 giá trị nguyên của 7 thỏa ycbt. 

+ Trường hợp 2: hàm số có ba cực trị — me (0:2| . 

Khi đó đồ thị hàm số có 3 điểm cực trị là 4(0;2m-l), BÍNm;—=m°+2m-I), 
CÍTNm;—mẺ + 2m~]). 

Do z=1>0 nên hàm số y=lZ(z) có 3 điểm cực trị khi hàm sô y= ƒ(x) có y; = ye >0 


©-mˆ+2m—l>0 ©m=l]. 
Nếu y„= y„ <0 (trong bài toán này không xảy ra) thì hàm số có ít nhất 5 điểm cực trị. 


Vậy có 4 giá trị của ø thỏa ycbt. 
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Câu 116. (THPT THIỆU HÓA - THANH HÓA NÁM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm sô y= ƒ(x) có đồ 


thị như hình vẽ bên dưới 








Tìm tất cả các giá trị của tham sô z đề đồ thị hàm số h(x) = 


ƒ*(x)+2ƒ(x)+2m| có đúng 3 


điểm cực trị. 
A.m>l B.m>I C. mé<2 D. m> 2 

Lời giải 
Chọn B 
Số cực trị của hàm số #(x) = | /” (x)+2/ (x)+2m| bằng số cực trị của hàm số 
y(z)=/”(z)+2ƒ#(x)+2m cộng với số giao điểm (khác điểm cực trị) của đô thị hàm sô 
y(z)=/ (z)+2/(z)+2m và y=0. 


Xét hàm số g(x) = f?(x)+2f(x)+2m 


Ø{x)=2f(x).f'(x)+2f'(x)=+f'(x)| f(x)+1 


Mà =0 binh 
g(x)=0={_.. ©|x=3 
f'(x)=1 x=øz(ø<0) 
BBT 
—cœO Œữ l É: +©® 
#'(x) — 0 + 0 _ 











0 + 
zữ) " RE " " 
—l+ 2m „.. NNGGQ 


: : l : : : 
Hàm sô h(x) có 3 điêm cực trị © 2m> 0<> m> nh Đáp án B là gân kêt quả nhât 


Câu 117. (THPT CHUYÊN BÁC NINH LÀN 01 NĂM 2018-2019) Tập hợp các giá trị của mm để hàm số 
v= 3x! —4xÌ`—12x”+m -] có 7 điểm cực trị là: 


A. (06) B. (6;33) C. (1:33) D. (1:6) 
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Lời giải 


Chọn D 
Xét hàm số ƒ(x)=3x! —4xÌ`—12x”?+m—1, 


Có lim ƒ{x)=+s, lim ƒ(x)= + 


ƒ (l) Lói tr | 0g .0140/C610 6| 1 cJẾ 0) 


x=0 
f(x)=0<©|x=-1. 

=. 
Bảng biến thiên: 





Từ bảng biến thiên, ta có hàm số y = | ƒ (2) có 7 điểm cực trị © đô thị hàm số y= ƒ(x) cắt Óx 
tại 4 điểm phân biệt <m—6< <m—1<>1< m< 6. 


Dạng 9. Tìm cực trị của hàm số f(u) khi biết bảng biến thiên, đồ thị f(x) 


Câu 118. (Mã đề 101 - BGD - 2019) Cho hàm số y= ƒ(z) , bảng biên thiên của hàm số #'{x) như sau: 





Số điểm cực trị của hàm số j= /tz — 2x) là 

A. 9. B. 3. C. 7. D. 9. 
Lợi giải 

Chọn C 


Ta có y'=2(x-1).(x* -2z). 
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Câu 119. 


xẽl xSl 
_ xˆ—2x=ae(—œ;— ]) xˆ—2x-a=0,ae(-œ;—]) () 
y=0< /'(¿-2x)=0 ° x—=2x=be(-1;0) <© x—=2x-b=0,be(-1;0) (2). 
xˆ—2x=ce(0;1) x—2x-c=0,ce(0;1) (3) 


xˆ—=2x=de[l;+œ) xˆ—=2x-d=0,đ e(1;+®) (4) 


Phương trình (1) vô nghiệm, các phương trình (2),(3),(4) đều có hai nghiệm phân biệt khác 1 và 
do 5,c,đ đôi một khác nhau nên các nghiệm của phương trình (2),(3),(4) cũng đôi một khác 


nhau. Do đó ƒ# (xi — 2x) =0 có 6 nghiệm phân biệt. 
Vậy y =0 có 7 nghiệm phân biệt, do đó số điểm cực trị của hàm số y=ƒ (x — 2x) là 7. 


(Mã đề 104 - BGD - 2019) Cho hàm số ƒ (x), bảng biển thiên của hàm sô ƒ”(x) như sau: 





Số điểm cực trị của hàm số y = /(4* + 4x) là 


A.Š. B. 9. 877 D.3. 
Lời giải 

Chọn C 

Có (/(442+4x)) =(8x+4)/'(4x2+4x), (/(4x7+4x)} =0 `2 





4x” +4x=áa, c(—œ;—l) 
- 4xˆ°+4x=a, c(-1;0) 
Từ bảng biên thiên trên ta có #44 +4x) =0<©= 1a (0) .(1) 
x“ˆ+4x=a, e(0; 
4x” +4x =a, e(l;+œ) 
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Câu 120. 


Xét g(x)=4x +4x, g(x)=8§x+4, #(x)=0®x==. ta có bảng biến thiên 


| 
2 





Kết hợp bảng biến thiên của s(x) và hệ (1) ta thây: 


Phương trình 4x“ +4x = đ, e (_-s;—1) vô nghiệm. 

Phương trình 4x” +4x= đ„ € (—l: 0) tìm được hai nghiệm phân biệt khác = . 

Phương trình 4x” +4x= 4, € (0: 1) tìm được thêm hai nghiệm mới phân biệt khác = . 
Phương trình 4x” +4x= q; € (1: +oo) tìm được thêm hai nghiệm phân biệt khác = : 


Vậy hàm số y= ƒ (4x7 + 4x] có tật cả 7 điểm cực trị. 


(Mã 102 - BGD - 2019) Cho hàm sô ⁄Œ) , bảng biên thiên của hàm số l (x) như sau 


0 1 -+oo 


XS. 


Sô điêm cực trị của hàm sô y = /tz + 225) là 





A. 9. B. 5. C. 7. D. 3. 
Lợi giải 
Chọn C 
2x+2=0 


xˆ+2x=a,a<-—] 

Ta có y'=(2x+2)/'(x”+2x]}=0< xˆ+2x=b,-l<b<0 
xˆ+2x=c,0<c<l 
xˆ+2x=d,d>1 
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-8 


Dựa vào đô thị ta được y'=0 có 7 nghiệm đơn nên nó có 7 cực trị 


Câu 121. (Mã 103 - BGD - 2019) Cho hàm số #(z) , bảng biên thiên của hàm số #{z) như sau: 





Số cực trị của hàm sô y„= /(4z -4x) là 


A. 3. B. 9. C.. D. 7. 
Lời giải 
Chọn D 
Từ bảng biên thiên 
+ 


+ 





x=ae(—œ;-]) 
x=be(-1;0) 
x=ce(0;1) 
x=đe(1;+©) 


Ta thây ƒ#{x)=0<© 


Với y=/(4 -4x). ta có y'=(§x-4) /'(4x -4z) 
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l 
x=- 
2 
Sr—4<=0 4xˆ“—=4x=ae(—œ;—]) (1) 
7 /'(62~-4x)=0° 4x°—=4x=be(-1;0) (2) 
4x°-4x=cec (0:1) (3) 
4xˆ“—4x=đ e(1;+s) (4) 


Xét hàm số s(x)=4x —4x, ta có g'(x)=8x~4=0@x=2 


Bảng biến thiên 





Từ bảng biên thiên của s(x) ta CÓ: 





Vì “Ê (=s;~1) nên Ú) vô nghiệm. 























VỊ be (—1;0) nên (2) có 2 nghiệm phân biệt. 











Vì cc (0:1) nên (3) có 2 nghiệm phân biệt. 

















Vì đe(1;+œ) nên (4) có 2 nghiệm phân biệt. 
Vậy hàm số y= ƒ(4x” =4x) có 7 điểm cực trị 
Cách khác: 

Ta có: y'=(§x—4)./ (4x) = 4x). 


Sx—4=0 


y'=0©(8§x—4)./'(4x”—~4x)=0<© /'(4x` ~4x)=0 


tÑy—4=0 xe. 


4x -4x=a(a < -1) (1) 

4x “—=4x=b(—I<b<0) (2) 
4x —=4x=c(0<e<]) (3) 
4x -4x=d(d >1) (4) 


+ /#'(4-4x]=0© 


+ Phương trình 4x” -4x =m 4x” -4x—m =0 có nghiệm khi A'=4—4m >0 hay m <1. 
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Tử đó, ta có phương trình (1) : (2) : (3) luôn có hai nghiệm phân biệt. 
Phương trình (4) vô nghiệm. 
Do đó, hàm số đã cho có 7 cực trị. 

Câu 122. Cho hàm số y= ƒ(z) xác định trên IR và có đô thị hàm số y= Z#{(z) là đường cong ở hình vẽ. 


Hỏi hàm số y= ƒ (x) có bao nhiêu điểm cực trị? 





A. 2. B. 3. Œ. 4. D. 1. 
Lời giải 
S777) 
Từ đô thị hàm số y=/f(z) ta có #{x)=0<= ức 
Xe 
X —o0O qạ b C +oo 
#tz) -— 0 + 0 + 0 + 





Tử bảng biến thiên ta thây hàm số đã cho có 1 điểm cực trị. 


Câu 123. (SỞ GD&ĐT BÌNH PHƯỚC NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số y= ƒ(x) có đồ thị 


y= ƒ (x) như hình vẽ sau 
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Đồ thị hàm số g (x)= 2/(x) — ã có tôi đa bao nhiêu điểm cực trị? 


A. 7 B. 5 C. Ó D. 3 


Chọn A 





Xét hàm số h(x)=2ƒ(x)-x => "'(z)=2ƒ/'(x)-2x 


Từ đô thị ta thấy h'{x)=0<© f'Íx)=x€©x=-2Vvx=2vx=4 


4 


[(2/'œ)- 2x)dx > [(2z -2ƒ'(x)wh >0 


—2 2 


© ñ(x)Ï, >-h(x) © ®(2)-ñh(-2) >~(w(4)—ñ(2)) © ñ(4) > n{(-2) 


Bảng biến thiên 





Vậy g(x)= 2/(x) — xỶ có tôi đa 7 cực trị 


Câu 124. (TOÁN HỌC TUÔỒI TRẺ NĂM 2018 - 2019 LÀN 01) Cho hàm số ƒ(x) xác định trên lÑ và có 


đô thị ƒ(x) như hình vẽ bên. Đặt ø(x) = ƒ(z)— x. Hàm số đạt cực đại tại điểm thuộc khoảng nào 
dưới đây? 
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3, —a. . 1, 
A. š2 B. (—2;0) C. (0;1) D. s2) 
Lời giải 
Tm=ÌI 
Ta có ø(z)=/(ø)-bs(x)=0e©/(z)=Ie x=-l 
ï_=. 


Bảng xét dấu của gÍ (x) ọ 





Từ bảng xét dâu nhận thây ø(z) đạt cực đại tại x—=—l€ (—2; 0) : 


Câu 125. (TRƯƠNG THPT HOANG HOA THAM HƯNG YÊN NĂM 2018-2019) Cho hàm số 
y= ƒ'{x—]) có đồ thị như hình vẽ. 





Hàm số y=Zz'” °)ˆ“* đạt cực tiểu tại điểm nào? 
.#=l. B.x=0. .34 =2. D. x=-—]. 
Lời giải: 


Ta có: y„'= [2/(x)-4|z°:* In Z. 
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y'=0<© 2ƒ '(x)-4=0© ƒ'(z)=2. 


Đồ thị hàm số y = /”(x) nhận được từ việc tịnh tiễn đô thị hàm sô y= /”(x—1) sang trái I đơn 





vị 
x=-~2 
ñn/ l4) 5© lg=0 . 
X=l 


Do x=-—2 và x=Ìl là nghiệm bội chăn nên ta có bảng biên thiên sau: 





Từ bảng biến thiên ta có hàm sô đạt cực tiểu tại x=0. 


Câu 126. (TRƯƠNG THPT HOANG HOA THAM HƯNG YÊN NĂM 2018-2019) Cho hàm số 
y= ƒ(z) có đạo hàm trên R và có đô thị là đường cong như hình vẽ. Đặt s(z)= 3/(/0)) +4. 


Tìm sô điêm cực trị của hàm sô s(x) ? 





A. 2. B. S6. Œ. 10. D.ó. 
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Lời giải 


Câu 127. 





#(x)=0 có 3 nghiệm đơn phân biệt x,, x;, x; khác 0 và a. 

Vì 2<a<3 nên ƒ(x)= a có 3 nghiệm đơn phân biệt x,, x;, x„ khác x,, x;, x;, 0, đ. 

Suy ra g'(x)=0 có 8 nghiệm đơn phân biệt. Do đó hàm số g(x) = 3/(/@)) +4 có § điểm cực 
trỊ. 


(THCS - THPT NGUYÊN KHUYÉN NĂM 2018-2019 LẦN 01) Cho hàm số y= ƒ(x) xác 


định và liên tục trên lR, đô thị của hàm sô y„= ý lối) như hình vẽ. Điêm cực đại của hàm sô 


s(z) =ƒ(zx)-x là 





A.x=0. B.x=l1. 
.. sử. D. không có điểm cưc đại. 


Lời giải 
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Ta có: ø(x)=/'(x)—I 


x=0 
ø({xz)=0©/'(z)-I=0©/(x)=l | el, 
1x=. 


Bảng biến thiên: 





Vậy hàm số ø(3) đạt cực đại tại x=]. 


Câu 128. Cho hàm số y„= ƒ(z) có đạo hàm liên tục trên IR và có đô thị hàm số y= Z#\(z) như hình vẽ. Đặt 


s(z) = Z(l*' . Tìm số điểm cực tri của hàm số y = s(3). 





Lời giải 


Chọn A 

Đặt ñ(x)= /(x`) =ñ(x)= /(*'Ì) 
h(x)=33+”/(*`) 
/'(x)=0 © xe|0; Ÿø;Ÿb;eÌ 


Bảng biến thiên: 
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Vậy hàm số ý (x) có ba điểm cực trị. 


Câu 129. (THPT LỄ VĂN THỊNH BÀC NINH NĂM 2018-2019) Cho hàm số y„= ƒ(x) xác định trên IR 


và hàm sô = JN) có đô thị như hình vẽ. Tìm số điểm cực trị của hàm số J= 7 — 3) : 





A. 4 B. 2 C. 5 D. 3 
Lời giải 
Chọn D 
Quan sát đồ thị ta có  = ƒÍ (z] đôi dâu từ âm sang dương qua z = —2 nên hàm SỐ 1 = /z] có 


một điểm cực trị là x— —2. 
x=U x=0 
/ 
Ta có „=7 -3) N.. Ni -3) =0©|xzˆ-3=-2c©|x=+I. 
x — 3 —— ] X— mm 
Mà x=+2 là nghiệp kép, còn các nghiệm còn lại là nghiệm đơn nên hàm số y= ƒ l7" — 3) có ba 
cực tTỊ. 
Câu 130. (CHUYỂN LÊ QUÝ ĐÔN QUẢNG TRỊ NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số ƒ(x) có đạo 
hàm là ƒ {x) . Đô thị của hàm số y= ƒ {x) như hình vẽ bên. Tính số điểm cực trị của hàm số 


y=/(3*) trên khoảng (-v5:x5]. 
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Câu 131. 





ỷ 


Na. B. 4. z5; D. 5. 


Lời giải 


Xét hàm số s(xz)=/(x)>s(œ)=2⁄'(3). 





Từ đó suy ra hàm số y= ƒ (x ) có 3 điểm cực trị. 
(THPT MINH CHẦU HƯNG YÊN NĂM 2018 - 2019) Cho hàm số y =f(x) có đạo hàm liên 
tục trên IR và đô thị hàm số y=Í '(x) như hình vẽ bên. 
Số điểm cực trị của hàm số y = f(x—2017)—2018x+2019 là. 
A. 3 B. 4 C. I D. 2 
Lời giải 


Chọn C 





Ta có: [f(x~2017)—2018x+2019 Ï =0 œ f'(x—2017)—2018=0 ©f'(x—2017)=2018 
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f'(x—2017)=2018 


Dựa vào đô thị hàm số y = f '(x) suy ra phương trình . ©Óó Ï npghiệm đơn duy 


nhất. Suy ra hàm số y =f(x—2017)—2018x +2019 có 1 điểm cực trị. 


Câu 132. (THPT CHUYỀN VĨNH PHÚC NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số y = ƒ(x). Hàm số 
y= ƒ'(z) có đô thị như hình vẽ dưới đây. 





Tìm m để hàm số y = ƒ(xˆ +) có 3 điểm cực trị. 

A. m e(3;+®). B. mm e|0;3|. C. m e|0;3). D. ø e(—o;0). 
Lời giải 

Chọn C 


` LS 2P ` ` > ^ ` LS LÁ ° ° ` 2 bó ` LS ` LÁ 
Do hàm sô y = ƒ(x“ +) là hàm chăn nên hàm sô có 3 cực trị khi và chỉ khi hàm sô này có 


đúng Ì điểm cực trị dương. 


y= ƒ(+m) = y'=23/'(x” +m] 


x=0 x=0 
V.ă©& x=0 ° x tm=0 - Xˆ =—m 
Z##®+m)=0 xế +m=] xˆ =l—m 
xˆ+m=3 x*=3-m 


Đô thị hàm số y=ƒ (x) tiếp xúc trục hoành tại điểm có hoành độ là x =Ì nên các nghiệm của 
pt x” =l—m (nêu có) không làm ƒ {xi + m) đối dấu khi x đi qua, do đó các điểm cực trị của 
x=0 
hảm số y = ƒ(x” +m) là các điểm nghiệm của hệ | x“ = —m 
xˆ.=3_—m 


: —m <0 
Hệ trên có duy nhât nghiệm dương khi và chỉ khi L Ầ <©S 0<m < 3. 
=H..> 
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